ENTRALBLATT FÜR MATHEMATIK 
end, Heft6 UND IHRE GRENZGEBIETE 8. 241—288 


Algebra und Zahlentheorie. 


® Dieudonng, J.: Sur quelques propri6t&s des polynömes. (Aetualitös seient. et 
dustr. Nr. 114. Exposes math. publi6ss A la mömoire de Jacques Herbrand. II.) 
ris: Hermann & Cie. 1934. 24 S. Fres. 6.—. 


Es sei P(z) ein Polynom n-ten Grades, dessen Wurzeln außerhalb oder auf dem 


ande des Einheitskreises liegen. Es werden für die Funktionen I@)= 2% (Pie))r, 
teell, die größten Radien R, bzw. r, derjenigen Kreise bestimmt, in denen (z) sicher 
ch sternförmig (in bezug auf 0) bzw. konvex bleibt. Für x — n ist dies bereits 
sch Alexander bzw. Szegö mittels des Graceschen Satzes bestimmt worden. 

erf. geht von den beiden leicht zu beweisenden Darstellungen 

. = an DLR) eu n 

Pe) — (1 29, (2)) ’ P(z) Te A 1 ir} 

92(2) 
s, wobei die p(z) im Einheitskreise reguläre Funktionen mit |p(z2)|<1 sind. Er 
ndet dann die bekannten Abschätzungen für die 9(z) und deren Ableitungen an. 
ir R, ergibt sich z. B. 


RB, =t fürn 2<ex<0; 
1 
Rs = Tre] sonst. 
m Schluß werden Bemerkungen über die analoge Behandlung des Wertevorrats 
er symmetrischen Funktion F(z,,%,...,%,) gemacht, wenn die x; in einem 
reise variieren. Rogosinskiı (Königsberg i. Pr.). 


Piene, Kay: Rechnen mit Matrizen. Einführung und Übersicht. Norsk mat. Tidsskr. 
„ 33—55 (1934) [Norwegisch]. 
. An elementary exposition of operations on matrices and their reduction to nor- 
al form. Engström (New Haven). 


Herrmann, A.: Über Matrixgleichungen und die Zerlegung von Polynomen in Linear- 
toren. Compositio Math. 1, 284302 (1934). 

If y(A) is the minimum function of the matrix A, the ring R(A) of rational func- 
ns of A is isomorphie with the residue class ring X[A; mod y(A)]. This isomorphism 
employed to find all solutions in R(A) of the matric equation 


PX;A)A=X +aX1+..+,=0, %=nr(4). 


is equation always has solutions in R(A) if y(A) = 0 has only simple zeros; otherwise 
(2; &) is not a power of an integral function of x, & being a root of y(A) = 0. These 
:orems are applied to X? + g(A) X + h(A) = 0. It is shown that X? — A is solvable 
R(A) if and only if A? does not divide y(A); an explicit general solution is given. 
A is non-singular, X" — A” is always solvable in R(A); if 4% | (A), it is solvable 
= m, otherwise if and only if n | m. Known theorems on the solution of P(X) = A 
easily obtained. Solutions of P(X; A) = O0 not polynomials in A are also considered, 
d numerous examples given. — If u is the number of distinct roots of y(A) = 0, 
polynomial P(T) of degree t with simple zeros in R(A) can be factored into linear 
tors in R(A) in t“-1 different ways, each of these sets of zeros constituting a set of 
jugate matrices. If P(x) — & = 0 has only simple zeros for the roots a of yp(A) = 0, 
en P(T)— A factors in “1 ways in R(A) into produets of i linear factors each. 
MacDuffee (Columbus). 
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Szües, Adolphe: Sur les öquations definissant une matriee en fonetion algebrig 
d’une autre. Acta Litt. Sci. Szeged 7, 48—50 (1934). ® 1 
Let a; denote the simple roots and b; the multiple roots of the minimum equati« 
of the matrix A. If each of the equations F (x, a,) = 0 admits at least one root, ai 
each of the equations F (x, b;) = 0 at least one simple root, then the equation F (X, A) 
can be satisfied by a polynomial in A. MacDuffee (Columbus). 

Trott, G. Richard: On the eanonical form of a non-singular peneil of Hermiti. 
matriees. Amer. J. Math! 56, 359—371 (1934). | 

Consider the pencil A+4AB, |B| = 0, where A and B are both real symmets 
or both Hermitian. Let K1(AB-! {4AE)K= M-+IE where M is a real canonid 
form for AB-!. Let P=B-!K. There is a non-singular constant matrix H permi 
table with M such that H*P*(A+AB)PH=[Z,:; ---, Zeu,|(M + AE) where A 
is a block corresponding to an elementary divisor. If (A + 4,)”# is real, Z,, = &, 
where 8; = +1 and T has 1’s in the counter diagonal and 0’s elsewhere. If (A + 4,)| 
is repeated p times, let o,; denote the sum of the &,, associated with these » elementas 
divisors. Then a necessary and sufficient condition that A+AB and O+4/D 
congruent (if they are real symmetric) or conjunctive (if they are Hermitian) is thi 
they have the same elementary divisors and the same o,,. The extension to non-singull 
pencils is immediate. MacDuffee (Columbus). 

Williamson, J.: The eovariants of two quadratie forms in rn variables. Amer. 
Math. 56, 339348 (1934). 

Let / and g be two quadratic forms in n variables with matrices A and R, respe 
tively. A known complete system of projective invariants and covariants consists 
the n + 1 invariants A, where A, is the coefficient of in |JA+AR|, and the n «4 
varlants (3%)? together with their jacobian where (ix)? is proportional to the coefficiex 
of 4-1 in the point form of the pencil (ux)? + A(uo)?. The author exhibits a na 
system of covariants ,; which are linear in the (x)? with invariant coefficients, ai 
which are simply expressible both in symbolice and in non-symbolic form. If R is ncı 
singular, the jacobian J of the (ix)? vanishes if and only if R-1A is derogatory. 
J = 0 and the elementary divisors of A+AR have the exponents e,, ..., &, th 
J = Ikj:...kj where J.is an invariant and k,,...,%; are linearly independent linet 
forms. x MacDuffee (Columbus). 

Wintner, Aurel: Über die automorphen Transformationen besehränkter niel 
singulärer hermitescher Formen. Math. Z. 38, 695—700 (1934). 

Jede beschränkte nicht-singuläre (d.h. eine eindeutige Reziproke besitzen 
Matrix M läßt sich (vgl. dies. Zbl. 7, 248) in eindeutiger Weise schreiben M = Pi 
wobei P positiv-definit und U unitär ist. — Falls nun M in der Diagonale nur +1 4 
und sonst Nullen, so ist PM P=M, U*MU=M. Der Satz umfaßt die bekann 
Reduktion reeller Lorentz-Transformationen mittels reellen Lorentz-Transformatione: 

Bochner (Princeton). 

Seorza, G.: Sopra una certa algebra reale del 4° ordine. Atti Accad. naz. Line: 
Rend., .VI. s. 19, 532-535 (1934). 

In einer vor kurzem erschienenen Note von L. Sobrero (dies. Zbl. 8, 395) spiel 
die Algebra der Polynome modulo (j4 ++ 27? +1) eine wichtige Rolle. Diese wii 
nun vom Gesichtspunkt der abstrakten Algebra aus behandelt. Willy Feller. 

Rados, Gustav: Eine neue Herleitung des Kroneekerschen Satzes über die Diskrim 
nante der Galoisschen Gattung. Mat. termeszett. Ertes. 50, 119—123 (1934). 

Kronecker (Über die verschiedenen Sturmschen Reihen. Monatsber. Beg 
Akad. 1873) hat bewiesen, daß die r—n! Potenzprodukte aa... (=: 

RT; > z n—1 iv 
l,...,n — ti) ein Fundamentalsystem der Galoisschen Gattung (eine Basis des nc 
malen Körpers) Kle,, 22, ++, 2n] bilden, falls &,, 23, ..., x, die konjugierten Wu 
zeln einer algebraischen Gleichung n-ten ‚Grades bedeuten. Bezeichnet man die E) 
mente dieser Basis mit P,,, Pia, -.., P,, und unterwirft man dieses System all 
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tmutationen der symmetrischen Gruppe von x,, %y, 2:5 %n, So entsteht die Deter- 
nante | P;. |, deren Quadrat gleich der Diskriminante der durch PimPE.um, DD 
gestellten Galoisschen Gattung (— Ringes): | P,, | = Du(21,.. ., ©) Au = De 
m Verf. bewiesene Kroneckersche Satz [Grundzüge einer arithmetischen Theorie 
" algebraischen Größen. J. reine angew. Math. 92, 42 (1882)] lautet: Es ist 

Da: %,...,%) = + [A (295. .,2)]2 , 

‚bei AD, %,„) die Diskriminante der Gleichung bedeutet, der DD er 
tügen. — Der Verf. beweist diesen Satz auf elementarem Wege, indem er die voll- 
ndige Induktion anwendet (für n — 2 ist der Satz trivial) und die Matrix || P;; || in 
ilmatrizen zerlegt, von denen jede bis auf einen gemeinsamen Faktor X, nurn—1 
Ößen der Reihe x,,2,,..., x, enthält. Dann wendet er auf sie seinen Determinanten- 
z [vgl. J. reine angew. Math. 162, 198 (1930)] an. N. Tschebotaröw (Kasan). 

Ward, Morgan: Note on the period of a mark in a finite field. Bull. Amer. Math. 
°. 40, 279—281 (1934). 

Das Element & aus dem endlichen Körper von p* Elementen habe die Periode r 
d sei Nullstelle eines irreduziblen Polynoms vom Grade k. Ist & die kleinste natür- 
ıe Zahl n, für die x" dem Primkörper der Charakteristik p angehört, 0 der Exponent, 
dem Na = «4 (mit g=1+p-+ --- + pk-1) gehört, so ist = ö0w, wo dein 
ler von (k,p — 1) und ein Vielfaches von (9, (p* — 1)/(w(p — 1))) ist. Grell. 

_ Albert, A. Adrian: On eertain imprimitive fields of degree p® oder P of charaeteristie p. 
n. of Math., II. s. 35, 211-219 (1934). 
E. Artin und O. Schreier haben alle zyklischen Körper der Grade p und p2 
t einem Körper P der Charakteristik p bestimmt; in Verallgemeinerung dieser 
gestellung löst Verf. hier die Aufgabe der Bestimmung aller Körper P(2)>P(u)>P, 
P(x) zyklisch über P(w) und P(u) zyklisch über P ist. Im einzelnen werden not- 
dige und hinreichende Bedingungen dafür aufgestellt, daß bei zyklischem C = P(u) 
t P der Körper P(u, x) (mit «? = © + a und a mit einer gewissen Nebenbedingung 
C) nicht zyklisch, aber normal vom Grade p* über P ist, sowie dafür, daß bei glei- 
n Voraussetzungen über C und x und ohne Einschränkung über a aus O der Körper 
) nicht-normal vom Grade p? über P ausfällt. Grell (Jena). 
Nowlan, F. S.: Transformations which leave invariant the multiplieation table of 
tal matrie algebra. Töhoku Math. J. 39, 372—379 (1934). 
Bei einem Isomorphismus gehen die Matrizeneinheiten e;; einer vollständigen 
tixalgebra in ein neues Basissystem von n? Matrizen %;; mit derselben Multipli- 
ionstafel über. M sei die n2-reihige Matrix, die die e;; in die u;; überführt. Die 
ente von M werden aus den Elementen der Matrizen u,;; berechnet, und so wird 
Überblick über alle Matrizen M, die Isomorphismen liefern, gewonnen. Köthe. 
Ghent, K. S.: A note on nilpotent algebras in four units. Bull. Amer. Math. Soc. 
331—338 (1934). 
Eine in Band 9 der Trans. Amer. Math. Soc. durch R. B. Allen gegebene Klassi- 
tion aller assoziativen nilpotenten Algebren mit n<4 Basiseinheiten wurde für 
3 durch A. A. Albert nachgeprüft und in ihrer Richtigkeit bestätigt; hingegen 
ben sich für n = 4 in Allens Einteilung Fehler und überflüssige Klassen, wie Verf. 
referierten Arbeit erkannte. Dementsprechend gibt er hier eine Neueinteilung der 
ziativen nilpotenten Algebren mit 4 Basiseinheiten. Grell (Jena). 
Hofreiter, Nikolaus: Quadratische Zahlkörper ohne euklidischen Algorithmus. 
h. Ann. 110, 195—196 (1934). u 
Es wird bewiesen, daß in den reellquadratischen Zahlenkörpern k(YD) mit 
14 +24n (n=0,1,2,...) der Euklidische Algorithmus nicht gilt. 
Bessel-Hagen (Bonn). 
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Tannaka, Tadao: Ein Hauptidealsatz relativ-Galoisscher Zahlkörper und ein Sa 
über den Normenrest. Jap. J. Math. 10, 183—189 (1934). u 

Es sei K ein galoisscher Zahlkörper endlichen Grades über k, B ein Primide 
in K, p das zugehörige in k, @=1,...,v+1) die (« — 1)-te Verzweigungsgrup! 
zu ® in der vollen Zählung, also @, die Trägheitsgruppe, a ee 3 
Ordnung von G,. {= JIPX:+ +" wird im Hinblick auf den abelschen Fall a 
Führer von K/k erklärt, 5 — JIP” als Geschlechtsmodul. In Verallgemeineruı 
des Hauptidealsatzes in der'Iyanagaschen Fassung [Jap. J. Math. 7 (1931); dies. Zbl., 
121] wird bewiesen: Ist m der Index des Strahles modf in der K/k zugeordneten Ide: 
gruppe, so fallen alle zu f primen Ideale von %, welche modf zu m prime Ordnu! 
haben, in K in den Strahl mod$. Zum Beweise werden die Iyanagaschen Schlüs 
durchlaufen und entsprechend verallgemeinert. Weiter wird für einen beliebigen Zaı 
körper K’ endlichen Grades ein Führer definiert: It K=K’ undK galoissch, @’ die zu 
gehörige Untergruppe der Gruppe von K/k, so wird als Exponent des %-Beitrages zu 
Führer die Summe IN, über alle diejenigen i erklärt, für die @; noch nicht in @’ ex 
halten ist. Es wird die Unabhängigkeit der Definition vom Hilfskörper K gezeigt 
damit ein Satz über Normenreste bewiesen, der ein im galoisschen Fall bekanntes H 
sultat verallgemeinert. W. Franz (Marburg, Lahn)) 

Dymmann, A.: Über die Verteilung der Werte der Klassenanzahl quadratischer F' 
men. Trav. Inst. phys.-math. Stekloff 5, 59—71 (1934). 

Let h(D) denote the number of classes of primitive, integral, binary quadras 
forms (with even cross-product term) of discriminant 4D. Let ©(D) denote hi 
it D<0, 0 if D is asquare, n-1!h(D)log(T + UYD) it D is positive but not squs 
where (7, U) is the fundamental solution of ??— Du?= 1. The author obtains 
asymptotic formula (as Z — oo) for the number of terms O(a + ba), (£=1,2,...,, 
which have a definite value k, or which lie within an interval of given length, bot: 
and the interval being connected with Z in a certain way. There are employed formu 
previously obtained by the author (J. Leningrader Math.-Phys. Ges. 1927) and J. 
Winogradoff giving asymptotic expressions for >[O(a +ba)” («=]1,...,, 
a, b, m being given integers, m positive. ; ® @. Pall (Montreal\ 

Blichfeldt, H. F.: The minimum values of positive quadratie forms in six, se: 
and eight variables. Math. Z. 39, 1—15 (1934). 

Es sei f(@],%,...,%,) =D. 9j%2, eine positive definite quadratische Fo: 
A ihre Determinante. Es gibt bei gegebenem A ganze Zahlen 4, &%,...x,, die ni 


alle O sind, so daß Fa sn <Yn- 7m Ist eine Funktion von n. Für y„ kennt n 
y4 
mehrere Abschätzungsformeln (die beste stammt vom Verf.), den genauen, d.h. 
kleinstmöglichen Wert aber kannte man bisher nur für n — 2,3, 4,5 und seit kurz 
fürn = 6. In der vorliegenden Arbeit werden die genauen Werte für y, fürn = 6,7 
8 berechnet. Es ergibt sich: 9, = VS#, Vo 64, Ya»—=2. Verf. benutzt die Redukti« 
methode von Korkine und Zolotareff. Dadurch erhält / die Gestalt 
= Alıı + 98% + + ya)? 
+ A,(® Öx, r 276 r Cap)® uw Fans r An Tr 0%)” Tr An... 

Der kleinste Wert von fist A,. Läßt man A,(z; + --- + yx,)? weg, so ist A 
kleinste Wert der bleibenden Form usw. Wir Ser A, — 14; a Bi BR. \ 
Da bekannt war, daß y,> St, y, > y64 ‚ Yy = 2, so mußte der Verf. beweisen, 
A: B:0:D.Ez4r, Ara. fer A'B...@>514,;. Der Beweis wird! 
direkt geführt. Es würde dann quinäre Formen geben, die im Sinne von Korkine 
Zolotareff reduziert wären. Die Koeffizienten dieser Formen würden gewisse 
dingungen erfüllen, die aber, wie durch kunstvolle Rechnungen gezeigt wird, 
möglich sind. Hofreiter (Wierı 
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Rado, R.: A proof of Minkowski’s theorem on homogeneous linear forms. J. London 
ath. Soc. 9, 164—165 (1934).: 


Besonders kurzer und elementarer rein arıthmetischer Beweis des Minkowski- 
hen Linearformensatzes. Bessel-Hagen (Bonn). 

Moessner, A.: Die Gleichung A7 + 4+4 +42 =B7 + BR + B3 + Bi, 
= 1,2,3, und von ihr abgeleitete Formen. Töhoku Math. J. 39, 330-_386 (1934). 

Ist A4,, B, (=1, 2, 3, 4) eine Lösung, so sind auch A, s, B;4s und 4; +sB,, 
; — s A, Lösungen. Viele Zahlenbeispiele. Man sehe auch dies. Zbl. 9, 54. 
N.G.W.H. Beeger (Amsterdam). 


Analysis. 


® Reinhardt, Karl: Methodische Einführung in die höhere Mathematik. Leipzig u. 
rlin: B. G. Teubner 1934. IV, 270 8. u. 131 Fig. geb. RM. 14.—. 


© Tambs Lyche, R.: Anfangsgründe der Differential- und Integralreehnung. 2. Aufl. 
lo: H. Aschehoug & Co. 1934. 63 8. [Norwegisch]. 


Bauer, Stefanie: Über die Schwarzsche Differentialinvariante. Rec. math. Moscou 

„ 104—105 (1934). 

Darstellung der Schwarzschen Differentialinvariante als Grenzwert einer Funktion 

n vier Variablen. Myrberg (Helsinki). 
Ruziewiez, Stanislaw: Sur une d&monstration du thöordme de M. Borel concernant 

probabilit6s d&nombrables. Extrait de: Prace mat. fiz. 42, 4 S. (1934). 

n(y) designant le nombre des chiffres &gaux & y parmi les n premiers chiffres du 

eloppement du nombre x & base g, pour tous les nombres x reels sauf pour ceux 


n ensemble de mesure nulle, l’egalit& lim - = 5 est vraie (voir E. Borel, Theorie 
Nn>X 


fonctions. 2° Ed. 1914. Note V). La demonstration de ce theor&me, contenue dans 
ote presente, est fondee sur le thöoreme de Lebesgue d’apres lequel toute fonction 
notone a une derivee finie presque partout. J. Rıidder (Groningen). 

Motehane, Löon: Sur la röpartition des points de eontinuit& d’une fonetion de n 
iables eontinue par rapport ä chaeune d’elles. C. R. Acad. Sci., Paris 199, 17—18 
34). 

Es handelt sich um Funktionen f(z,, %,, ..., 2,), für die sich die Variablen in 
zelne Gruppen aufteilen lassen, in bezug auf die / stetig ist. Dann wird die Existenz 
isser überall dichter „Netzmengen“ angegeben, in denen / als Funktion aller Ver- 
erlicher stetig ist. Z.B.: Ist f nach jeder Veränderlichen x, stetig, so existieren 
eradennetze“, parallel zu den n Achsen und in jeder dieser n Richtungen überall 
ht liegend, so daß / auf allen diesen Geraden stetig in allen Veränderlichen ist. 

Rogosinski (Königsberg i. Pr.). 

Orts, J. M.2: Iteration symmetrischer Funktionen. Rev. mat. hisp.-amer., II. s. 
1—6 (1934) [Spanisch]. 

Etant donnees n variables reelles x”, ©) ,..., x , !’auteur considere leurs fonc- 
ns symmetriques iterees, definies par la formule de r&curence 


1 . 
denn 


sommation etant etendue & toutes les combinaisons sans r&p6titions des nombres 
„...,n par groupes de p. Il demontre que, lorsque r > oo, toutes les fonctions (1) 
dent vers une limite commune u. Pour n — 2 cette limite se reduit A la moyenne 
hmetico-geometrique des deux variables, de sorte que, pour n queleonque, u peut 
interprete comme moyenne arithmetico-geomötrique gen£ralisee des n variables. — 
isieurs fautes d’impression dans les formules des pages 2 et 3 compliquent la täche 
lecteur. Vlad. Bernstein (Milano). 


| 
| 
| 
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Kolmogoroff, A.: Quelques remarques sur ’approximation des fonetions continun 
Rec. math. Moscou 41, 99—103 (1934). I | 
Es seien 9,(8) =1, 912), PR), ---» Pn(®) vorgegebene stetige Funktione 
f(x) stetig. Im Anschluß an S. Bernstein vergleicht Verf. die „beste Approximatio) 


B,() — Min Max fe) - Dep) 


(9) 0S2=1l| 


mit 


E} 


x 1 
If) = Max |f(e) — [Ho)duK(w, 6) 
--0sre=1 1) 


wobei K eine gegebene Funktion ist. Unter der Voraussetzung: „Aus E,(f) = 0 fol 
J(f) =0“ hat 8. Bernstein die Abschätzung 
JN=Z(M+1)E(N 

mit 1 
M = Max [\d«K(&, &)| 

0=z2=1 0 
bewiesen. Verf. zeigt, daß der Faktor M +1 (für die Gesamtheit aller stetigen Fun 
tionen) durch keinen kleineren ersetzt werden kann, wenn nur K auf der Gerac 
© = %& stetig ist. Weiter werden die durch gewisse Interpolationspolynome geliefert 
Approximationen (spezielle Fälle von J(f)) mit E,„(f) verglichen und ein anderes 
sultat von 8. Bernstein in analogem Sinne wie oben verschärft. Szegö 

Nicoleseo, Miron: Representation des fonetions continues de plusieurs varia 
par des söries uniformöment eonvergentes de fonetions polyharmoniques. ©. R. Acz 
Sci., Paris 199, 114—116 (1934). 

La representation est possible dans tout domaine born& et etoil& pour lequell 
probl&me de Dirichlet est possible. Extension aux domaines non bornes. | 

Georges Giraud (Bonny-sur-Loire) 

Remes, E.: Sur un proced& convergent d’approximations successives pour determi 
les polynomes d’approximation. ©. R. Acad. Sci., Paris 198, 2063—2065 (1934).. 

This Note deals with Tchebicheff polynomials, of degree <n, of best apprc 
mation (0) to a continuous function f(x) on a set Ü of points of a given segment (a, 
Starting with an arbitrarly chosen polynomial p„(x), of degree<n, and follo 
the general ideas of Borel as exhibited in his ““Lecons sur les fonctions de variat 
reelles”, pp. 82—92 (Paris 1905, 1928), the author uses a well known proposi 
of Valle&e-Poussin in order to find a lower bound for o°L denoti 
max. | f(x) — ?„(x) |on C, the author lowers L, by adding to p„(x) a properly cho» 
correction. By iterating this process, L — 0 is made to approach zero at least as rapie 
as a geometric progression. Various possible generalizations of the above process : 
indicated inclosing (f(x) discontinuous, case of several variables). J. Shohaü 

© Shohat, J.: Theorie generale des polynomes orthogonaux de Tehebichef. M« 
Sci. math. Fasc. 66. 69 S. (1934). 

Es sei y(x) eine nicht konstante, nicht abnehmende Funktion; das Gram-Schmidts 


Verfahren liefert dann stets die, bis auf das Vorzeichen völlig bestimmten Polynome 9, 
91(%), 92(%), --- (q, vom genauen Grade n), so daß i 


b 
fan®) Mm(z) dıp(x) = 0 oder 1, je nachdem mn oder m=n 


gilt. Die Theorie dieser „orthogonalen Polynome“ (o. P.) ist in den letzten Jahren stark 
fördert worden. Nachdem sie in besonderen Fällen von Legendre, Laplace, Jacc 


Polynome, Entwicklung willkürlicher Funktionen nach gewissen Polynomen, Extrer 
probleme verschiedener Art, Interpolation und mechanische Quadratur, Theorie der Ket 
brüche usw., zusammen, sondern sie spielen auch in den Anwendungen, insbesondere in. 
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athematischen Physik und Statistik eine wichtige Rolle. — Eine zusammenhängende Dar- 
ellung dieser interessanten Ergebnisse fehlte bis heute. In dem vorliegenden Büchlein liegt 
r dankenswerte Versuch vor, eine erste derartige Zusammenfassung zu geben, wobei freilich 
ır die Hauptzüge der Theorie geschildert werden konnten. Ein zweiter Band soll den An- 
endungen gewidmet sein. Der gesamte behandelte Stoff ist in drei Teile eingeteilt. Im ersten 
erden nach den nötigen Vorbereitungen die o. P, definiert, im zweiten ihre elementaren, im 
itten ihre asymptotischen Eigenschaften (für große Werte der Gradzahl n) dargestellt. — 
en Ausgangspunkt des ersten Teiles bildet der Begriff des Stieltjesschen Integrals, wobei 
ıS Stieltjessche Momentenproblem kurz gestreift wird. Es folgen sodann allgemeine Sätze 
ver die Existenz, Eindeutigkeit und Darstellung von o. P. sowie die klassischen Nullstellen- 
tze. Hier wird auch der Zusammenhang mit der Stieltjesschen Kettenbruchtheorie und mit 
T mechanischen Quadratur geschildert. Sodann folgen die klassischen Spezialfälle, ferner 
n kurzer Hinweis auf die o. P. in mehreren reellen Veränderlichen sowie im komplexen Ge- 
ete. Der zweite Teil geht von der dreigliedrigen Differentialgleichung der o. P. aus und be- 
ndelt einige verwandte Fragen, u.a. die der erzeugenden Funktion und der Differential- 
eichung gewisser o.P. Die Abschätzung der Nullstellen in besonderen Fällen mittels ver- 
hiedener Methoden sowie die Minimaleigenschaft der o. P. und Abschätzungen derselben 
schließen den zweiten Teil. Die im dritten Teil behandelten asymptotischen Fragen be- 
hen sich teils auf die o. P. selbst, teils auf ihre N ullstellen, teils auf gewisse mit ihnen zu- 
mmenhängenden Konstanten, alles für große Werte des Grades n. Lehrreich ist die, leider. 
hr knappe Zusammenstellung der verschiedenen asymptotischen Methoden. Eine kurze 
handlung des Falles, wo das Integrationsintervall unendlich ist, beschließt den Text. — 
e Bibliographie am Schlusse des Buches umfaßt 71 Nummern. Szegö (Königsberg). 

Barba, Guido: Aleune proprietä relative a l’integrale di Stieltjes. Acta Soc. Gioeniae 
ıtinensis Naturalium Sci. 20, Mem. III, 1—12 (1934). 

The paper gives a number of properties of Stieltjes integrals, mostly wellknown, 
t always stated accurately nor proved correctly. For instance, uniform convergence 


the monotonie functions o(x, A) to o(x) as A— 0 is not sufficient to guarantee 
e convergence of the integrals f f(z)d,o(x, A) to [ /do, for every bounded f(x) for 
hich the integrals involved exist. Hildebrandt (Ann Arbor). 


Vignaux, J. C.: Une nouvelle dömonstration du th6or&me de Dirichlet. Bul. Sect. 
1. Acad. Roum. 7, 618-620 (1934). 
- Une demonstration simple du theordme de Dirichlet concernant la transformee 
Laplace. Mandelbrojt (Clermont-Ferrand). 
Boehner, S.: A theorem on Fourier-Stieltjes integrals. Bull. Amer. Math. Soc. 
„ 271—276 (1934). 
The author proves: in order that a (bounded) continuous complex-valued function 


+50 
c) be expressible in the form /(x) = j' e'”“ 4V(x) where V (x) is a complex-valued 


netion of bounded total variation M, it is necessary and sufficient that 


m n 
Deufle,)|<M- sup PHASE 
. u=1 —-o<a<+o0 | u=1 | 
“all finite sets of realnumbers z,, ..., 2, and of complex numbers c,,...,c,. The 


oof of sufficiency is obtained by a method of approximation. The theorem is an ana- 
‚ue, but not a consequence, of a theorem of F. Riesz [C. R. Acad. Sci., Paris 149, 
4—977 (1909)]. M. H. Stone (Cambridge, Mass.). 
Schoenberg, I. J.: A remark on the preceding note by Bochner. Bull. Amer. Math. 
c. 40, 277—278 (1934). 
The author proves: in order that a (bounded) measurable complex-valued function 


+00 
) be expressible in the form f(x) = I: dV(&) where V(&) is a complex-valued 


ietion of bounded total variation M, it is necessary and sufficient that 
[et®) f{a)de|<M sup [e(a) &**’dx 
— 00 — oo <a<-+ 00 | —oo 


all Lebesgue-integrable functions c(x). The proof reposes upon the theory of metrie 
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spaces. (We have changed the author’s notation in order to facilitate comparisc 
with the preceding abstract.) M. H. Stone (Cambridge, Mass.). 
Morgan, 6. W.: A note on Fourier transforms. J. London Math. Soc. 9, 187 
192 (1934). | 
N. Wiener once remarked that a pair of Fourier transforms cannot both be ver 
small. Hardy and Ingham [J. London Math. Soc. 8, 227—231 (1933); 9, 29—« 
(1934); this Zbl. 7, 304 and 8, 306 resp.] investigated a couple of cases in connectic 
with this remark. The author proves the following theorems in the same directic 
where f and y are Fourier cosine transforms of each other. I. If f(x) = O[exp (— 42?) 
g(x) = O[fexp(— (A’ + e) xP’)] for some e>0, then / and g are nul. Here p >! 
A>0, pP =p/p—1), = a/2p — 2), A’=[p(Ap)P']! sina. Il.For au 
p>2,4> 0, m real, there exist functions f and g such that f = O[x” exp (- Aa? 
g=0O[x” exp (—A’ xP’)], where m’—= (2m— p + 2)/(2p— 2). III. IE =O[x” exp(— Ax# 
where O cannot be replaced by o, and if g= o[a” exp (— 4’a?')], then fandg a 
nul. — Hardy’s results for » = 2 are not included in these results. The author rema; 
that both his and Hardy’s results hold for Hankel transforms with minor modificatio 
E. Hille (New Haven, Conn.).. 


Busbridge, Ida W.: On general transforms with kernels of the Fourier type. J. L 
don Math. Soc. 9, 179—187 (1934). 

General unitary transformations have been studied by Watson, Titchmars; 
Plancherel, Bochner and Kacmarz (see this Zbl. 7, 64, 302 and 304, 9, 116 and 11 
resp.). The author gives a new proof for Watson’s theorems using merely the properts 
of mean-square limits. — The following theorem on self-reciprocal functions appes 
to be new. A necessary and sufficient condition for 


x oo 


frwau=[zent@, 
0 0 


when f(x) and x(y)/y € L,(0, ©), is that 


> Lin frft +il)a-t-itde, 


where F($ +it)E Z,(—o0, 00) and F(} +it) = F(} — it) Q(4 + it) with 


M 
DGh) Ran 
Eat — lim [2(y) vi dy. 


1/M 


Further, Q(3 + it) and 2(4 — it) are conjugate imaginary unit vectors. 
E. Hille (New Haven, Conn.)) 
Verblunsky, S.: Some theorems on moment eonstants and funetions. Proc. Lon 
Math. Soc., II. s. 37, 338—382 (1934). 
Let 9) be of bounded variation, f(x) be bounded and eontinuous in the (fi 
or infinite) interval (a, b), K(x, y) be bounded and continuous for x in (a, b) and y, 
b b 


(ec, d). We define [ie dg, [K (z, y) dg as the “moments constants’” of g with resp» 


a 17 
. . ® 
to [or K. — The paper deals with the existence and properties of g(x), with / |dg| 
satisfying the following relations: a 


b 
a, = [ f;(z) dg(«) E g=1,2,...,n — finite or infinite) 
a 


b 
c(@) = [K(a, t)dg(t), 
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here c(x), f;(x) and the constants a, are given. — Regarding (1), the author first 


ives a simple proof of the fundamental existence-theorem of F. Riesz for (a,b) finite: 
(x) exists if and only if 


p v 
Pal = max| I wfi(e) (asr=b) (3) 
== Ii=1 
» = number of relations in (1), or, if that number is infinite, p may be any finite 


umber). By specifying the /,, we get Riesz’s fundamental theorem on linear func- 
jonals; we also show that 


A /n=g>1X, |„|=1 (An — positive integers) 


b 
nplies the existence of a g(x) such that a, — fi c08 (A, © -- &,) dg (m sufficiently large, 
[77 
n given). Making use of Lebesgue-Stieltjes integral, the preceding results are 
xtended to discontinuous f;(2) (B measurable and taking a finite set of values in 
he closed interval (a, b)). — The author next takes up the existence of g(x) for (1) with 
finite, and gives two cases where such g(x) with minimum total variation is 
nıque: 1) (a,b) = (0,2n)j=0,1,...,n; f(x) = cosjz, sinjz; 2) f;(2) = 7,(x) 
=0,1,...,n, 9, = 1) p; — linearly independent polynomials, |@,|<1. He next 
ns to the existence of g(x) for (2), for all or almost all x, with (a, b) = (— x, oo) 
d K(z,t)=e-'*! (for (a, b) finite (2) is readily reducible to (1)). Among the 
Tious interesting theorems here we may cite the following: given a(x), b(x), both 
ntinuous in (— 00, 00), even and odd resp. for the existence of 9(xz) such that 


a(z) = [eosatg, ba) = 4 [sinetas (009 2.7.06) 


hose total variation in (— ©, 0) <x, is necessary and sufficient: 
N 

Zthalz) + u,b(z,)} | < max 
e 


r every finite set A,, u,, @,. — He next discusses the existence of monotonic g(x) 
solutions of the aforegoing problems. Such, for ex., is the case of (1), with n finite, 
(3) is replaced by 


(-o<t<o) (4) 


N 
DA, cos2,;t + u,sinz,t 
It 


n N 
I ua < max SD uf;. (similar conclusions for (4)) 
1 1 


e paper closes by showing that a suitable substitution may reduce the case of an 

inite interval to a finite one, or one type of moments constants to another one. Thus 

= e-’ reduces (1) for (—- ©, ) to (1) for (0,1); letting x = cost reduces Stieltjes 
1 


oment problem (a, = ) x" dg) to Fourier moment problem (a, = N cosntdF). 


A, 0 
J. Shohat (Philadelphia). 


Rios, Sixto: Sur Pensemble singulier d’une elasse de series de Taylor qui presentent 
8 lJaeunes. Rev. mat. hisp.-amer., II.s. 8, 221—224 (1933). 
Repetition exacte de la Note de l’A. parue dans les ©. R. Acad. Sci., Paris 197, 
70. Voir ce Zbl. 8, 63 (Rios et Hadamard). Mandelbrojt (Clermont-Ferrand). 
Koschmieder, Lothar: Unmittelbarer Beweis der Konvergenz einiger Reihen, die 
n mehreren Veränderlicehen abhängen. 'Mh. Math. Phys. 41, 58—63 (1934). 
Es handelt sich um die Frage, unter geeigneten Voraussetzungen die Konvergenz 


r Laplaceschen Reihe 


oo k ; 2 
— > - rw. Yo» 90) Ar (cosYo, 1) d@o (1) 
De 
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auf der Überkugel & des R, zu beweisen; x, Yo,'9, Sind zonale Koordinaten. A k kazı 
definiert werden mittels: Base! | 


1 
| 
| 
| 
| 


= |  „sin{fk+1)» 
(1 —-2ar ta)! 2a ‚ also A;(cosp) = oe | 
WZ ä 1 : | 
F (x, Yo; 9.) ist eine stetige eindeutige Funktion des Ortes auf $. Es sei I eine belia 
bige feste Stelle auf 8. Durch Übergang zu gewissen (den von Heine [Kugelfu 
tionen 1, 309, 439 (1878)] für die Kugel des R, angegebenen nachgebildeten) Polaı 
koordinaten (6°, z°, 9°) mit der Stelle 1 als Pol wird (1) transformiert ın: e| 


264 f BER 
= on Y(6°%) A,(cos0°) sın?00 40°, 
h Se 
7 27 
AG: an | in dr [D0W, 7’, 99) do! 
in ö {) 


ge<M<n); Y(—z) = Ple); Pie +2) = Ye); 

D(9°, 7°, 99) = F(@y, Yo; Po) - 

Es wird angenommen, daß (0°) in g eine stetige Ableitung besitzt. — Wenn weite 
gesetzt wird: (0°) sin6° = X (09), also X (0) = X (r) = 0, und wenn die Fouriersc 
Kosinusreihe der Funktion X’(0°) an der Stelle 09° — 0 zum Werte X’(0) konvergier 
so wird gezeigt, daß die Laplacesche Reihe (1) in 1 zum Werte F(z,, Yı> p 
konvergiert. Wenn im besonderen F(2,, Yo» 0) = (X, Y) von 9, unabhängt 
ist, dann nimmt (1) eine der folgenden Gestalten an: 


= k-+1l!m! I 
U=% ZAmUmlar,yı) mit Am = ten [[@tao» U) -Vimlaos yo) dzodyı 
k=0 !-+m=k H e : 
oder 
x : k+1l!!m! g 
V — > ; > Bm Yınlar Yı) mit Dim = == Er few. Y.) U,m(%o; Yo) dx, Ayo ( 
k=0 I--m=k x er 


f 
wo U,n(2Y), Vım(xy) die u. a. in dies. Zbl. 6, 107 (Caccioppoli) erklärten auf dl 
Fläche f des Kreises 2?+ y® <= 1 biorthogonalen Hermiteschen Polynome sind. Durc 
Übergang zu Polarkoordinaten wird G(x,, Y):—= H (0°, 1°). Es wird gesetzt: 


[sinteH (0, 7°) dt’ = 2M (0°); M (0°) sin 0° = N (0%), 
N 


Es sei @(&,, Y,) eine stetige eindeutige Funktion des Ortes in £ und 1 dort eine fes3 
Stelle. M (0°) besitze ing eine stetige Ableitung. Wenn die Fouriersche Kosinusreil 
der Funktion N’(6°) an der Stelle 9° —0 zum Werte N’(0) konvergiert, so konve; 
gieren die Hermiteschen Reihen (2) und (2) zum Werte G(z,, y,). 

8. C. van Veen (Dordrecht). 

Pfleger, Josef: Über Reihen mit r-fach menoton abnehmenden Gliedern. Mh. Mat 
Phys. 41, 191—200 (1934). 

Eine Folge {u„} heißt r-fach monoton, wenn alle Differenzen Au„>=0 sin 
k=1,2,...,r. Verf. beweist das folgende Theorem, das im Faller =1 von Ha 
[Mh. Math. Phys. 33, 125 (1923)] herrührt. Damit für alle r-fach monotonen Folge 
{u„} mit konvergentem >’, auch Du, ®n konvergiert, ist notwendig und hinreichen: 
daß die arıthmetischen Mittel der Folge fv,} beschränkt sind. Szegö. 

Szäsz, Ott6: Über die Beschränktheit der Partialsummen und über die Konverges 
der Fourierschen Reihe. Mat. termöszett. Ertes. 50, 125—144 u. dtsch. Zusammes 
fassung 145—146 (1934) [Ungarisch]. 

Ks seien a, und b, die Fourierschen Konstanten einer 2 z-periodischen und i 
integrablen Funktion /(®). Die Abschnitte des Kosinusbestandteiles der zu fG 
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gehörigen Fourierschen Reihe liegen dann dem Betrage nach unterhalb von 
19. Obere Grenze von 1/(8)| + 3. Obere Grenze von (—na,, 0), 
während für die Sinusabschnitte eine analoge Abschätzung mit den Konstanten 9 bzw. 
+ 7 x und mit d, (statt a,)'gilt. Für den Fall, wo f(®) stetig ist und na, oder n b, 
einseitig beschränkt sind, konvergieren die Kosinus- bzw. Sinusabschnitte gleich- 
mäßig. Diese Resultate verallgemeinern gewisse Sätze von Pale y [J. London Math. 
Doc. 7, 205 (1932); vgl. dies. Zbl. 5, 156]. Schließlich werden zwei analoge Sätze be- 
wiesen, in denen an Stelle der Stetigkeit von /(9) eine allgemeinere Bedingung tritt. 
Szegö (Königsberg i. Pr.). 
Bernstein, Serge: Sur la eonvergence absolue des series trigonomötriques. ©. R. 
Acad. Sci., Paris 199, 397-400 (1934). 
Let f(x + 2r) = f(x), and let E„f(x) denote the error of the best approximation 


of f(x) by trigonometric polynomials of degree n. If D’n-u2g, f(x) <©o, then the 
T 

Fourier series of f(x) is absolutely convergent. If, on the other hand, #,,0, and 

m 

D’n-12B, > °©, then there exists an f(x) such that E„f(x) < E/,, and its Fourier 

T 


series is not absolutely convergent. In the first part of the theorem E„/(x) may be 
’eplaced by w(1/n), where &(6) is the modulus of continuity of f(x). If in the second 
part of the theorem E/, = w’(1/n), where @' (6) Ö=* is inereasing for & near to 0 and 
lecreasing for near to 1, then the corresponding function f(x) can be so chosen that 
»(6) < w’(6). The author calls attention to his classical memoir in which the existence 
f a continuous derivative is connected in the same manner with the convergence of 


he series I) E, f(x). E. Hille (New Haven, Conn.). 


1 

Fejer, Leopold: On a theorem of Paley. Bull. Amer. Math. Soc. 40, 469-475 
1934). 

_ Neuer kurzer Beweis für den Paleyschen Satz, daß die Abschnitte der Fourier- 
eihe einer beschränkten Funktion mit nicht negativen Fourierkoeffizienten gleich- 
näßig beschränkt bleiben. — Es wird’nur die Tatsache benutzt, daß jedenfalls die arithme- 
ischen Mittel dieser Abschnitte beschränkt bleiben, nicht aber, wie bei P aley, außer- 
em die Bernsteinsche Ungleichung. Auch ist die Abschätzung für die Abschnitte 
esser als bei Paley. — Ineinem Anhang wird aus einem Briefe von Paley an den Verf. 
ine Beweisskizze für den Paleyschen Satz wiedergegeben, wonach die Fouriersche 
‚eihe einer stetigen Funktion, für die na, und n Pr (&, und ß,„ die Fourierkoeffizien- 
»n) einseitig beschränkt sind, gleichmäßig konvergiert.  Rogosinski (Königsberg i.Pr.). 

Hille, Einar, and J. D. Tamarkin: On the summability of Fourier series. V. Proc. 
at. Acad. Sci. U. 8. A. 20, 369372 (1934). 

Let f(x) be integrable Z and of period 27, and let u„(x) = a, cosn& En b„sinn®, 
=1,2,...,u,=3a,, where a,,a,, b},... denote the Fourier coefficients of 1. 
iven a matrix = (a„,), m,n=0,1,2,..., the authors investigate the summability 
{) ofthe Fourier series of f, i. e. the existence of limr,, (x; f), where z,, (x; f) = Ian (©). 


$ Mm>O 
he matrix U is subjected to the following conditions, where 
m(0) = 0, (u) = lin — Ayn+ı) UDO. 
n<mu 


) The series defining r,(x;f) is a Fourier series for DIE ROM RD) Fe (II) The 
quences Ayo; Ami,» - are of uniformly bounded variation. (III) The total variation 
Qm(u) over the interval N < w<< oo tends to 0 with 1/N, uniformly in m. (IV) The 
quence {q„(u)} converges at an everywhere dense set of points. The method (A) 
said to be F-effective if it sums the Fourier series at every point of continuity of the 
netion expanded. A proof of the following result is sketched. A necessary and suffi- 
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cient condition that a method of summation A should be F-effective is that U shoul. 
be regular (in the classical sense), and that the cosine transform of the function 12 (u) 
should belong to L over (0, 00). (See this Zbl. 7, 64) 4. Zygmund (Wilno). 

Smith, A. H.: On the summability of derived eonjugate series of the Fourier-Lebesgue 
type. Bull. Amer. Math. Soc. 40, 406—412 (1934). | 

The author applies the Bosanquet-Linfoot method of summation By7 [ef. Quart 
J. Math., Oxford Ser. 2, 207—229 (1931); this Zbl. 2, 388] to the r-th derived con- 
jugate series. He has previöusly used this method for the summation of the r-t 
derived Fourier series [Quart. J. Math., Oxford Ser. 4, 93—106 (1933); this Zbl. 7 
160]. Putting o,()= x +1) — (2-1) or fa +) +f&— 1) — 2/(x) according as; 
is even or odd, ; © 

2,0) = |o,t ae im jo (dertldt 
Qt) = [o,| du and g"(z) „ im jor ; 
0 2) 

he proves: The rth derived conjugate series of an integrable periodic function 1i 
summable B,s for a=r, B>1 to g®(z) at all points where (I) /(x) is finite: 
(II) 2,() = o(t+!), and (III) gN(x) exists. E. Hille (New Haven, Conn.). 

Wang, Fu Traing: (esäro summation of the successively derived Fourier serie 
Töhoku Math. J. 39, 399—405 (1934). 

Given a function f(x), let 


fa +) + fe —G)] = &+ Rat?]2! + &gn-26??2/(2p u. 2)! + 9,(t) t??/(2p)!! 


3[fa+) Ma] a1t4+ 8/3! 02p-1 PP)! pH HN!! 
If the expression ,(t) tends to a limit as t— 0, this limit is called the r-th generalizes 
derivative of the function / at the point x. Let P,(t) denote the polynomial on th 
fe +) - PO}+- VIEH Pet 
207 

The author shows that if g(f) is integrable Z on (— x, x), and the Fourier series 
9(£) is summable (C\, 6), 6 > 0, at the point t = 0, the Fourier series of f(x) differentiatee 
r times is summable (C, r -- ö) at the point x. Zygmund (Wilno). 

Wang, Fu Traing: On the convergence factor of Fourier-Lebesgue series. Proc 
Imp. Acad. Jap. 10, 299—302 (1934). 

The author investigates the convergence factors for Fourier series of functions be 
longing to various classes LP. As an example the following theorem may be quotec 
IE fEI?, p=1, and if we divide the n-th term of the Fourier series of / by n!/p++ 
ö>0, the resulting series converges everywhere. A. Zygmund (Wilno). 

Moursund, A. F.: On Nevanlinna’s weak summation method. Bull. Amer. Mat 
Soc. 40, 455—460 (1934). 

Es handelt sich um die Fourier-Lebesgueschen Konstanten 0,(ß) der schwache. 
Summationsmethode von F.Nevanlinna [Översikt Finska Vet.-Soc. Förhan 
64 A, Nr 3 (1921—1922)], die im wesentlichen mit der Methode B,,; von Bosanqu 
und Linfoot übereinstimmt [vgl. Verf., Ann. of Math., II. s. 35, 239—247 (1934! 
dies. Zbl. 9,162]. Verf. beweißt, daß 0„(ß)— @n, wenn ß—>0, wo o, die gewö 
lichen Lebesgueschen Konstanten sind. Für ß fest >1 sind die 0„(ß) gleichmäßi 
beschränkt. Für 0 <ß=1 gibt der Verf. Näherungsformeln mit beschränkten Rest 
gliedern an. Es ist 0,(P) = 0 {flog n]!-},0<P<1, o,(1) = O(log log n). 

E. Hille (New Haven, Conn.). 
Dirichletsche Reihen, fastperiodische Funktionen: 


Petersen, Richard: Untersuehungen über eine analytische Funktion mit speziell 
fastperiodischen Eigenschaften. Math.-fys. Medd., Danske Vid. Sels. 12, A147 3 
(1934). 

Le but du present Me&moire est de trouver des fonetions entieres f(s) qui soier 
presque-periodiques sur un nombre fini de droites donndes R(s) = 01,09, 2... 


rightin theabove equations, and let 9 (t)= 
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Be N < 0), sans l’&tre sur aucune autre droite Rs) = 0 4 0, (problöme A). Pour 
7 arrıver, ’auteur demontre successivement l’existence de fonctions entieres qui sont 
presque-periodiques dans les demi-plans Rls)<0 et Als) > 0, les developpements en 
‚erie de Dirichlet (au sens deM.H. Bohr) relatifs & ces demi-plans &tant differents 
probleme B); qui sont Pp.-p- dans les demi-plans R(s)< x et Rs)>PB>«, sans 
"etre sur aucune droite qui n’appartient pas & ces demi-plans (probl&me C); qui sont 
).-p. dans la bande « <R(s) < P sans l’etre sur aucune droite qui n’appartient pas 
ı cette bande (probleme D). — Le probleme B est resolu par un raisonnement base 
sur la methode de deplacement des pöles de Runge, et qui n’est au fond que la trans- 
position d’un raisonnement use par M. H. Bohr pour resoudre un probleme analogue. — 
A P’aide des fonctions du type B l’auteur construit ensuite des fonctions entieres qui 
ont p.-p. dans les trois regions R(s) < x; x < Rls)<P; Rs) >P, et dont les fonc- 
1ons primitives sont bornees dans les deux demi-plans sans l’ätre dans la bande; ces 
onetions primitives donnent la solution du probleme C, et le problöme D est r&solu 
le fagon analogue. — Enfin le probleme A est resolu lorsque N —=1 par la m&me 
nethode que le problöme D, tandis que dans le cas N >1 sa solution est obtenue sous 
orme de combinaison lineaire de fonctions (convenablement choisies) des types C et D. 
Vlad. Bernstein (Milano). 

Chowla, 8.: A theorem on eharaeters. Töhoku Math. J. 39, 248—252 (1934). 

This is the same as the paper by the author in J. Indian Math. Soc. 19, 279—284 
1932) (see this Zbl. 6, 254). E. 0. Titchmarsh (Oxford). 

Wintner, Aurel: Über die asymptotische Verteilungsfunktion rekurrenter Winkel- 
rariablen. Mh. Math. Phys. 41, 1-6 (1934). 

Die Arbeit deckt sich im wesentlichen mit einer inzwischen erschienenen Arbeit 
les Verf. [Amer. J. Math. 55, 606610 (1933); dies. Zbl. 8, 12 und 464]. Jessen. 

Wintner, Aurel: On the asymptotie differential distribution of almost-periodie 
nd related funetions. Amer. J. Math. 56, 401-406 (1934). 

Es sei x(f) reell und meßbar und o(£) beschränkt und do(&)>0. Aus 


$ T [0.0} 
im fe wea=fessdo), —o<a<o 
olst mn — 00 
& I ste FR = 
Bin 1, / jew weduds el —o(n—&)dom), -—o<ax<o. 


Bochner (Princeton). 

ifferentialgleichungen:: 

Calamai, 6.: Sul sistema canonico di una elasse di equazioni differenziali del secondo 
rdine a eoeffieienti periodiei. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 19, 560—566 (1934). 

L’auteur demontre que les exposants caracteristiques d’une &quation differentielle 
 eoeffiecients periodiques 

dar dx 

tr trıde=d, 
our g(t) < 0, sont reels, l’un positif et l’autre negatif. C’est une extension du resultat 
btenu par Liapounoff dans le cas » = 0; la marche de la d&monstration, analogue 
celle de Liapounoff, consiste dans l’introduction d’un parametre dans l’&quation, 
: developpement des solutions en une serie de puissances par rapport & ce parametre; 
ne inegalite importante laisse montrer que le diseriminant de l’ö&quation caracte- 
stique est positif. W. Stepanoff (Moskau). 
 Sato, Tokui: Über Stabilität einer linearen Differentialgleiehung zweiter Ordnung. 
ap. J. Math. 10, 195—197 (1934). . 
En s’appuyant sur les resultats de Hukuhara [J. Fac. Sci. Hokkaido Univ., 
‚8. Math. 2, 76 (1934); ce Zbl. 9, 16] l’aut. d&montre que les integrales de l’&quation 


+) yY tg) y= hit) 
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sont borndes pour O=<1< + oo, si les conditions suivantes sont remplies: 1) ıl existe 
une fonction A(t), O<c=sAft), telle que | 


fr- ala +, [a-s+rla<+%; >) [Inlae < +. 
) 9 \ 
La m&me conclusion subsiste, si le second membre est %k(t, y, y’), pourvu que 


Ik y)l<ki), [kdt<+. 

g W. Stepanoff (Moskau). 

Mayrhofer, K.: Über die Enden der Integralkurven bei gewöhnlichen Differential! 
gleiehungen. Mh. Math. Phys. 41, 183—187 (1934). d 

er . 3 ; Yy | 

Gegeben sei ein System (S) von Differentialgleichungen: ug To li Yig 5 ver U 


v—=1,...,n; dabei seien die /, stetigin einem Gebiete & des euklidischen (z, Y7; - - - ; Yn)) 
Raumes. Ferner sei ® = (p,(x)) ein Lösungssystem (kürzer: eine Lösung) von (S) 
welches durch den Punkt (&,n,,...,27„) von & geht und in einem, den Punkt £& ent! 
haltenden, offenen Intervall (a, b) definiert ist. Unter einer ‚Fortsetzung‘ von ® über 


hinaus soll eine Lösung Y von (SS) verstanden werden, welche in (a, 5) mit b< b de 
finiert ist und welche in (a, b) mit ® übereinstimmt. Gibt es zu ® keine solche Forti 
setzung, so heiße ® nicht-fortsetzbar über 5b hinaus. Als „Ende“ einer (über 
hinaus) nicht-fortsetzbaren Lösung ® bezeichnet Verf. jeden Teil von ®, soweit er ir 
(b — ö, b) definiert ist, wobei O<ö=<b-— a. Über solche Enden wird bewiesen: Irı 
Falle n=1 besitzt eine nicht-fortsetzbare Lösung ® von (S) ein Ende, für welche 
mindestens einer der beiden folgenden Fälle eintritt: a) Ist R>0 gewählt, so lieg 
das Ende außerhalb des Kreises um den Nullpunkt des Koordinatensystems mit der 
Radius R; b) ist &> 0 gewählt, so liegt in der e-Umgebung eines jeden Punktes de: 
Endes ein Randpunkt von &. — Ist also & insbesondere beschränkt und enthält de: 
Rand von © keine vertikalen Strecken, so hat jede Lösung von ($) (für n = 1) eine> 
Grenzpunkt. Im Falle n> 2 gilt eine etwas schwächere Aussage, derzufolge zu von 
gegebenem R > O0 und e> 0 ein Ende gehört, so daß für jeden Punkt P dieses Ende: 
mindestens einer der beiden Fälle a) oder b) eintritt, aber nicht notwendig für alle 4 
der gleiche Fall. [In a) tritt die (n + 1)-dimensionale Kugel an Stelle des Kreises; 
Haupt (Erlangen). 
Mayrhofer, K.: Konvergenzsätze über Systeme gewöhnlicher Differentialgleichungen: 
Mh. Math. Phys. 41, 201-215 (1934). 
Es handelt sich, grob gesprochen, um hinreichende Bedingungen sehr allgemeine 
Natur für Systeme von Kurven, in welchen gleichmäßig konvergente Teilfolgen ent 
halten sein sollen, deren Limiten Lösungen eines vorgegebenen Systems (S$) von ge 
wöhnlichen Differentialgleichungen sind und die durch einen vorgegebenen Punkt . 
gehen. Und zwar ist die Bedingung diese, daß durch zu beliebig benachbarte Punkt 
Kurven geben, deren Linienelemente von den durch (8) gegebenen beliebig wenig al 
a — Im einzelnen sind die Voraussetzungen folgende: (S) sei gegeben dur 
F- —= (85% =» 4n)> = 1,-..,n,, wobei die f, stetig seien in einem Gebiete ( 
des euklidischen (x, %,,.. . ., y„)-Raumes. Außerdem sei zz in & gelegen und Häufungs 
punkt einer Teilmenge ® von &. Jedem Punkt P von P sei zugeordnet eine Men 
S(P) von stetigen Kurven C(P) mit folgenden Eigenschaften: 1. &(P) verläuft ga 
in ©, geht durch P, ist dargestellt durch (4,) = (u,(x)) in einem, die &-Koordinat 
von P enthaltenden offenen x-Intervall und besitzt dort überall eine rechtseiti 
Derivierte. Keiner der beiden, durch P begrenzten Teilbogen von &(P) kann dur 
einen ganz in & gelegenen Bereich überdeckt werden („„Bereich“ = abgeschlosse 
Hülle eines Gebietes). II. Ist b irgendein Teilbereich von ©, b; sein offener Kerr 
in b; gelegen und B irgendein Punkt aus ® n b;, so bezeichne f(B) die Menge all« 
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tößten), durch B gehenden Bogen $?(B), welche Durchschnitt einer &(B) mit b sind. 
ann soll die Abweichung der Linienelemente von (5) und der Linienelemente der $ (B) 
leichmäßig nach oben beschränkt sein für alle B aus ®nb; und andererseits soll 
u jedem Baus ®n b, ein Bogen aus t(B) existieren, für welchen besagte Abweichung 
eliebig klein ausfällt. Verf. zeigt alsdann: Ist {B,} eine gegen konvergierende 
unktfolge aus PB n b; gegeben, ferner eine Nullfolge {&,} mit &, > 0, sowie zu jedem B, 
n 8(B,)=&(B,;e,;b), dessen zugehörige Abweichung kleiner als &, ist, dann ent- 
ält {S%(B,)} eine Teilfolge, die in einem Intervall [«', «”] definiert ist und dort gegen 
ne Lösung L von (S$) gleichmäßig konvergiert. Und zwar ist L in [«', x] definiert, 
erläuft ganz in b, geht durch x und hat ihre Endpunkte A’, h’ auf dem Rande 
n b; dabei sind A’, h’ Limiten der Endpunkte der zur fraglichen Teilfolge gehörigen 
(B,).— Um eine nicht-fortsetzbare (vgl. das vorstehende Referat) Lösung von (S) 
tch x als in jedem abgeschlossenen Teilintervall ihres Definitionsintervalles gleich- 
äßigen Limes einer Folge von &(B,) zu erhalten, braucht man nur den bisher stets 
stgehaltenen Teilbereich b zu ersetzen durch eine aufsteigende, gegen & konvergierende 
lge {b,} von Bereichen und die &(B,; &,,b) durch $(B,;e,; b,). Im’ Falle der Ein- 
utigkeit der Lösung Z von (S) durch x ergibt sich schließlich, daß jede wie oben 
nstruierte {S(B,; e,; b)! in gewisser Weise gleichmäßig gegen Z konvergiert. — 
urvensysteme S(P) sind z. B. die Cauchyschen Polygone, allgemeiner die Systeme 


rIntegralkurven von Differentialgleichungssystemen (S,) mit —= (2; 913... Yn5Q), 


ten rechte Seiten für g— q, gleichmäßig gegen /,(&; Y1,- - -, Yn) konvergieren auf 
em Teilbereiche von &. Die oben angegebenen allgemeinen Sätze liefern dann 
ssagen über die gleichmäßige Konvergenz der Lösungen von ($,) gegen die Lö- 
ngen von (5), von welchen Aussagen insbesondere Sätze von Kamke und Montel 
faßt werden. Haupt (Erlangen). 
Marechaud, Andre: Sur les champs de demi-droites et les &quations difförentielles 
premier ordre. Bull. Soc. Math. France 62, 1-38 (1934). 
 [Voranzeige: C. R. Acad. Sci., Paris 197 (1933); dies. Zbl. 8, 77.] Ziel: Existenz- 
ze für gewisse Differentialgleichungssysteme der Form Y% = Ia(&, Yıs- +, Yn) mit 
stetigen /, — I.Hilfsbegriffe. Das im Gebiete @ definierte Feld von Halb- 
aden A(m) sei beschränkt, d.h. jedes A(m) sei einer Richtung aus einem nicht- 
nen Rotationshalbkegel parallel. Jedem Punkte m, von @ wird eine monoton ab- 
hmende Folge von Halbkegeln — den sukzessiven konvexen Schranken 
[A(m); m,] des Feldes — zugeordnet wie folgt. B,[A(m); m,] ist der kleinste 
vexe Halbkegel, der sämtliche Grenzlagen der Halbgeraden A(g) enthält, wenn q 
endwie gegen m, strebt. (Also stetige Felder: B,[A(m); m,] = A (M,).) Entsprechend 
B,;ılÄ(m); m,] die konvexe Hülle der Grenzlagen von A(g), wenn gq so gegen m, 
ebt, daß die Halbgerade m,g gegen eine Richtung aus B,[A (m): m,] konvergiert; 
ei soll A(m,) stets in B,[A(m); m,] liegen. Schließlich werde B„[A(m); my] 
lim B,[A(m); m,] das konvexe Residuum des Feldes in m, genannt. (Eine 
ederholung des Verfahrens liefert wieder nur B,,.) Das Feld heißt in m, regulär, 
B„[A(m); m.) = A(m,). Es ist leicht zu sehen: Hat ein einfacher Bogen y in 
em Punkte eine rechtsseitige Semitangente aus B,[A(m); my], so liegen alle seine 
htsseitigen Semitangenten sogar in B„[A(m); my]; ist also das Feld regulär, so 
y überall eine (eindeutige) rechtsseitige Tangente. Daß diese stetig ist, folgt aus 
"Definition der Regularität. — II. Anwendung. Die Funktionen f; seien beschränkt, 
sowohl das durch die Differentialgleichungen definierte Feld von Halbgeraden 
‚auch dasjenige der entgegengesetzten Halbgeraden mögen überall regulär sein. 
n gibt es (im Kleinen) durch jeden Punkt eine Integralkurve mit stetiger Tangente, 
eis auf Grund des erwähnten Lemmas durch Auswahl einer gleichmäßig konver- 
enden Folge von Cauchy-Lipschitz-Polygonen. — [Bemerkung des Ref. Ks 
‚gestattet, die Frage des Verf., ob ein überall reguläres Feld auch überall unstetig 
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sein kann, zu beantworten, und zwar dahin, daß die Unstetigkeiten höchstens eı 
Lebesguesche Nullmenge bilden können. ] Willy Feller (Stockholm). 
Denjoy, Arnaud: Sur P’intögration des differentielles totales. Bul. Sect. Sci. Acas 
Roum. 7, 580—587 (1934). & 
Demonstration complete du theoreme signal& dans une note anterieure IC. 
Acad. Sci., Paris 196, 8338—841 (1933) ; ce Zbl. 6, 202, otı l’on trouve aussı les definition 
Suppl&ments: exemples de fonetions & variation carr&e totale nulle, positive finie “ 
infinie; l’el&ment differentiel ydx ne constituant pas une differentielle totale, ne 
pas integrable sur une certaine courbe de longueur quadratique nulle. W. Stepanoff. 
Brown, A. B.: Note on the form of a first-order partial differential equation. Bui 
Amer. Math. Soc. 40, 475—477 (1934). 
Beweis der Tatsache, daß man die nicht-singulären Lösungen einer partielle 
Differentialgleichung erster Ordnung erhalten kann durch Nullsetzen der Lösunge 
einer partiellen Differentialgleichung, die die gesuchte Funktion nicht explizit erhäl 
Rellich (Göttingen). . 
Estes, J. G.: Formulae giving the change in Green’s funetion and in the eonjug 
funetion. J. Math. Physics, Massachusetts Inst. Technol. 13, 249—252 (1934). 
@ sei die Greensche Funktion für das Äußere eines Kreises vom Radius r, H seii 
Konjugierte. Für @ und H wird die Änderung bei Variation von r angegeben. Rellich.. 
Toyoda, Köshiehi: Green’s funetions in space of one-dimension. II. Töhoku Ma 
J. 39, 387—398 (1934). 
In diesem zweiten Teil (vgl. dies. Zbl. 8, 157) wird im wesentlichen das Probl 
= a5 %;1(%) ur %;2(%) Urt tn = @;(®) 


m 


2 (ol ul) + dr ul) + + 0%, u.(2)) = 0 
il 


= 1,2431, ns ha ar ee eh, 


gelöst mit Hilfe einer in naheliegender Weise definierten Greenschen Matrix. Dar: 
knüpft sich eine Reihe weiterer Sätze. Rellich (Göttingen). 

Hornich, Hans: Die allgemeine vermisehte Randwertaufgabe der ebenen Potentis 
theorie. Mh. Math. Phys. 41, 7—19 (1934). 

Verf. behandelt die folgende Aufgabe: die reelle Achse der komplexen (2 +: 
Ebene sei in n Intervalle aufgeteilt, von denen eines den unendlich fernen Punkt er 
hält. r von diesen Intervallen seien als a-Intervalle, die übrigen als b-Intervalle H 
zeichnet. Gesucht wird eine Potentialfunktion u, für welche vu an den a-Intervall 


und „+ h; 5 an den b-Intervallen vorgeschrieben ist, wobei die A; gegebene re 


Zahlen sind. Die Existenz einer Lösung wird vorausgesetzt. Verf. konstruiert zue 
eine Greensche Funktion des Problems und stellt mit deren Hilfe explizite Forme 
für die Lösung « auf. Mit dem Spezialfall, daß die a- und b-Intervalle abwechsel! 
aufeinanderfolgen, hat sich Verf. bereits in früheren Arbeiten beschäftigt (vgl. di 
Zbl. 4, 115 und 5, 294). Im Gegensatz zu diesem Spezialfall erweisen sich al 
in dem allgemeinen Falle Greensche Funktion und Lösung u als nicht mehr einde 
bestimmt. Die Anzahl der linear unabhängigen Greenschen Funktionen und 
sungen wird angegeben. E. Rothe (Breslau) 

Robertson, James: On the solution of a problem in heat-eonduction from a spheri: 
source by the method of wave-trains. Philos. Mag., VII. s. 18, 165-—176 (1934). 

Verf. behandelt die Aufgabe, den Wärmefluß in einer Kugel von endlichem Ra 
r= a zu finden, die von einem unendlich ausgedehnten Medium mit anderen Wärn 
konstanten umgeben ist. Wie in einer früheren Arbeit (vgl. dies. Zhl. 6, 348) ben: 
Verf. zur Lösung der Aufgabe die von G. Green (vgl. dies. Zbl. 2, 365) zur Behandl 
von Wärmeleitungsaufgaben entwickelte Methode: Er betrachtet zunächst pe 
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ische Wärmequellen der Flächendichte ge'*t, die auf einer Kugel vom Radius r — r, 
rteilt sind, und die von diesen Quellen herrührende Temperaturwellen, welche an der 
jerfläche der Kugel vom Radius a teils reflektiert, teils durchgelassen werden, und 
perponiert alle so entstandenen Wellen. Integration über % (über einen passenden 
eg der komplexen Ebene) liefert die Temperaturverteilung, die durch momentane 
Eder Kugelr = r, verteilte gegebene Quellen erzeugt wird. Die fürr — a bestehenden 
ındbedingungen werden durch passende Wahl der Reflexions- und Durchlässig- 
tskonstanten befriedigt. Integration über r, liefert die Lösung für einen gegebenen 
mmetrischen Anfangszustand. Verf. gibt noch eine Näherungslösung für den Fall 
daß die Wärmekonstanten der beiden Medien sich nur wenig voneinander unter- 
eiden. — Zum Schluß behandelt er das gleiche Problem mit Hilfe Besselscher 
nktionen. E. Rothe (Breslau). 
Winants, Marcel: Resolution du probleme de Cauchy pour P’&quation 2 =f(x,y,2). 
ox° 
ll. Acad. Roy. Belg., V.s. 20, 433-438 (1934). 

Lowan, Arnold N.: On the operational treatment of eertain mechanical and electrical 
blems. Philos. Mag., VII. s. 17, 1134-1144 (1934). 

The transformation of Laplace is used first to study the forced vibration of a 
ng with variable cross-section in a medium of constant damping coefficient, next 
the forced vibration of a non-uniformly loaded string in vacuum and finally for 
study of electrical oscillations in transmission lines. In each problem a partial 
erential equation is replaced by a non-homogeneous ordinary differential equation 
use is made of the solution that is expressed simply with the aid of the appropriate 
sen’s function. H. Bateman (Pasadena). 


egralgleichungen, Funktionalanalysis und Verwandtes: 


x 


| Giraud, Georges: Sur les &quations ä int6grales prineipales. C. R. Soc. Math. 
nce annee 1933, 45—51 (1934). 
‚The author considers the functional equation 
2 (m) 
o(2) — A [E(X, A) e(A)dV,= (X). 
v 


e V is a closed orientable m-dimensional variety satisfying certain conditions of 
arity. The metric is defined by a covariant skewsymmetrie tensor (2 of order m. 
(, A)=@, + 6, is a given kernel, where 

&64(X) (Ta 61 4x) 

& 


Pal (x, — 0%) (2 = Die - 


ethec„andthe A,; = A;. are covariant components of tensors, and I/A,5(X)2a 2% 


6,(X,4) = 


definite positive quadratic form for X in V. @, is continuous together with its 
order derivatives for X = A,G, = O[L"-"”] and the derivatives are O[Z*-"-1], 
re L is the Euclidean distance between X and A, and h>0. f(X) is given, and 
ontinuous together with its first order derivatives. o(X) is the unknown which is 
uired to satisfy a Lipschitz condition of order h. Finally the integral is a suitably 
ned prineipal value. — The author states, with brief indications of the proof, that 
three fundamental theorems of Fredholm hold for this equation provided two 
nents of the imaginary axis are deleted from the A-plane. These cuts are symmetric 
Y respect to the origin, and depend only upon the three basic tensors. The appli- 
ons to the theory of partial differential equations of elliptic type appear to be 
ortant. E. Hille (New Haven, Conn). 
‚Köthe, 6., und 0. Toeplitz: Lineare Räume mit unendlichvielen Koordinaten und 
re unendlicher Matrizen. J. reine angew. Math. 171, 193—226 (1934). ' 
'Verff. nennen eine Menge von Stellen r= (x,, %,...) mit abzählbar vielen 
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Koordinaten einen linearen Koordinatenraum A, wenn die üblichen Gesetze ein 
linearen abstrakten Raumes erfüllt sind. Der zu einem solchen Raum A duale Raum 1 
ist der Raum aller Stellen u, für welche ur = wu, +%%+ absolut konvergil 
für jedes x aus A. Ein Raum heißt vollkommen, wenn er gleich seinem zweifach dual| 
ist. Jeder vollkommene Raum enthält den Raum 9 aller finiten Stellen x, d. h. alleıig 
für welche nur endlichviele «; +0. Eine Folge von Stellen 2) heißt konverge) 
wenn für jedes u aus 4* der lim ur existiert. Hat jede konvergente Folge in A ein 

n>=X 


Limes, so heißt A vollständig. Es gilt dann: Jeder vollkommene Raum ist va 
ständig, jeder vollständige Raum, der @ enthält, ist vollkommen. Da der so definie‘ 
Konvergenzbegriff frei von einer etwa in A aufzustellenden Metrik ist, unterscheid 
sich die vorliegende Untersuchung wesentlich von der Haussdorff-Banachschen Thec{ 
der linearen Räume, da dort immer eine Metrik postuliert wird. Es lassen sich fernerl 
gewisse sog. konvergenzfreie Räume — das sind solche, die mit einer Stelle x auch | 
Stelle ! = (r} 21, 79%3, . . .), r; bel. Zahlen, enthalten — im Sinne der Haussdo» 
Banachschen Theorie nicht so metrisieren, daß sie vollständig werden. Diese ss 
aber insofern von besonderem Interesse, da bis jetzt nur in zweien dieser Räuı 
(p und w, Def. siehe auch folgendes Ref.) es überhaupt möglich gewesen ist, e 
vollständige Gleichungstheorie aufzustellen. — Eine Matrix A oder die zugehörı 
lineare Transformation heißt zu A gehörig, wenn in y—=Mr die rechts auftretendt 
Summen absolut konvergieren und ) zu A gehört. 2'(A) sei die Menge dieser Matrizz 
Ein System von Matrizen heißt ein Ring, wenn die in den Produkten je zweier Matrii 
auftretenden Summen absolut konvergieren und die Rechenregeln eines Rin 
erfüllt sind. Dann gilt: Ist A vollkommen, so ist &(A) ein Matrizenring. Ein Gegjl 
beispiel zeigt, daß die Voraussetzung wesentlich ist. Nennt man einen Matrizenrt 
maximal, wenn er nicht Teilring eines umfassenderen ist, so gilt: Ist A vollkommn 
so ist I'(A) maximal. Umgekehrt ist aber nicht jeder maximale Ring ein &(A). 1 
maximaler Matrizenring enthält immer alle endlichen Matrizen und die Matrizen # 
wo r Zahl, & Einheitsmatrix ist. Für vollkommene Räume wird gezeigt: Sind z 
vollkommene Räume „homöomorph‘“, so sind die zugehörigen Matrizenringe isomort 
Die Vor. „vollkommen“ kann hier aber verallgemeinert werden. Diese und eine R& 
weiterer Sätze dienen dazu, das allgemeine Fundament für eine Gleichungsthee 
in linearen Koordinatenräumen zu geben. — In.dem Schlußkapitel wird diese Thee 
auf spezielle Räume, so den Hilbertschen, den finiten und den Raum aller Stellen 

beschränkten Koordinaten, der in der Theorie der Limitierungsverfahren wichtig 

angewandt, und es werden zum Teil bekannte Sätze erneut, aber vereinfacht bewies! 
Zum Schluß wird erörtert, was von der Theorie bestehen bleibt, wenn in obig. Def.. 
Stelle der absoluten Konvergenz ein anderer Konvergenzbegriff tritt. Ulm (Göttings 


Weber, Anton: Isomorphismus maximaler Matrizenringe. J. reine angew. Ma 
171, 227—242 (1934). 

Hinsichtlich der Begriffe Matrizenring und maximaler Matrizenring usw., - 
vorstehendes Ref. Die in jedem maximalen Matrizenring enthaltenen Matrizen. 
bilden das Zentrum. Es wird dann gezeigt, daß jeder Isomorphismus zweier maxima 
Matrizenringe M und M’, bei welchem das Zentrum elementweise fest bleibt, 
„Transformationsisomorphismus“ ist. Hierbei heißt ein Isomorphismus Trans: 
mationsisomorphismus, wenn es zwei Matrizen ® und Q\ gibt, die den Isomorphisn 
liefern, derart, daß jeder Matrix Y aus M die Matrix PAQ aus M’ zugeordnet w 
Es ist ersichtlich, daß ® und Q noch gewissen Bedingungen unterliegen müssen. \V 
das Zentrum nicht elementweise festgehalten, so kommt zu dem Transformatic 
isomorphismus noch ein Isomorphismus des Körpers der komplexen Zahlen auf ; 
hinzu. — Sodann wird die Umkehrung eines im vorstehenden Referate erwähn 
Satzes bewiesen, nämlich: Zwei vollkommene Matrizenringe I(A) und $ (u) sind 
morph über dem Zentrum, wenn A und 4. homöomorph sind. Hierbei heißt ein maxim 
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atrizenring vollkommen, wenn der Raum seiner Spalten vollkommen ist. Den Schluß 
r Arbeit bildet die Aufstellung aller zu zwei speziellen maximalen Matrizenringen 
»morphen. Im Falle der zeilenfiniten Matrizen, das sind die zu @* gehörigen Matrizen, 
bt es keine weiteren. Im Falle der halbfiniten Matrizen, diese gehören zum Raum N) 
ler Stellen E= (2, 2%, ...), wo.die x, finit, die % i+1 Völlig beliebig sind, gibt esnoch 
nau eın weiteres dazu isomorphes maximales Matrizensystem. Ulm (Göttingen). 

' Löwig, Heinrieh: Komplexe euklidische Räume von beliebiger endlicher oder trans- 
titer Dimensionszahl. Acta Litt. Sei. Szeged 7, 1-33 (1934). 

This paper deals with complex linear metric spaces — that is, complex modules 
linear veetor spaces with real-valued norms. The first section of the paper extends 
Own properties of real linear metrie spaces to the complex case. The strong topology 
d the weak are both discussed here. The second section treats complex Euclidean 
aces — that is, complex linear metric spaces in which the norm is defined through 
. Hermitean symmetrie bilinear form (f, 9) by the equation |/| =(f, f}}. 
lbert space, of course, is a (strongly) complete separable complex Euclidean space. 
ıe object of the discussion is to generalize known properties of Hilbert space to the 
mplex Euclidean case. The fundamental feature of the treatment is the following 
neralization of the F. Riesz-Frechet theorem: if L(f) is a bounded complex-valued 
ne functional defined over a complete complex Euclidean space, then there exists 

nique element g such that Z(f) = (f, 9). This result leads to a number of theorems 
the weak topology; and renders applicable the method of F. Riesz for the purpose 
establishing the spectral resolution of a self-adjoint (or normal) transformation in 
somplete complex Euclidean space [ef. F. Riesz, Acta Szeged 5 (1930)]. The third 
tion applies the well-ordering hypothesis to the discussion of complete orthonormal 
in a complex Euclidean space. The existence and chief properties of such sets are 
ablished in the case of a complete space. The prineipal result is that a complete 

plex Euclidean space is always isomorphic (in essentially only one way) to a similar 
ce of which the elements are single-valued complex functions / defined over a fixed 
stract class, where f(x) differs from 0 only over a countable set {z,},n =1,2,3,..., 
d > |f(zn)? | converges. M. H, Stone (Cambridge, Mass.). 


N 
Riesz, Friedrich: Zur Theorie des Hilbertschen Raumes. Acta Litt. Sci. Szeged 7, 
—38 (1934). 
By the ingenious use of elementary inequalities and convergence relations, the 
thor proves directly that (A) a non-dense linear manifold in a complete complex 
clidean space determines at least one orthogonal element g with |g|=1, and that 
), if L(f) is a bounded complex-valued linear functional defined over a complete 
mplex Euclidean space, then there exists a unique element g such that Kg). 
pr terminology, see the preceding abstract.] He shows also that (A) implies (B). 
e direct proof of (B) differs from that given by Löwig [see the preceding abstract] 
making no use of the F. Riesz-Frechet theorem — that is, the long-established 
cial case of (B) for separable spaces. M. H. Stone (Cambridge, Mass.). 

Friedrichs, Kurt: Beiträge zur Theorie der Spektralsehar. I. Mitt.: Spektralschar 
‚Intervallen und Spektralzerlegung unitärer Operatoren. Math. Ann. 110, 54—62 (1934). 
‚In this paper the author defines the transformation p(A), where A is a bounded 
nmetric transformation in complex Hilbert space and @ is a continuous complex- 
ued function of a real variable, through the limit lim Ip (A,) #(4A,) / p(A)dE(), 
ere E(A) is the spectral resolution for A. He applies his results to obtain the spectral 
ylution for a unitary transformation. The results are all contained in the general 
ories of transformation in Hilbert space developed by von Neumann, Wintner, 
Riesz, and Stone; the methods also are ones which have been used or suggested 
viously [see, among other references, F. Riesz, Acta Szeged 5, 5l (1939)]. 

M.H. Stone (Cambridge, Mass.). 
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Thielman, Henry P.: On the invariance of a generalized Gramian in a Riemannis 


funetion space. Amer. J. Math. 56, 438—444 (1934). 
Defining (Y}, Y9) a8 the integral form 


bb b 
lot B) Yı(%) Y2(P) ddp + [g9(0) yı(&) Y(a)da, 


where g(&, ß) = g(ß, &) and g(&) # 0 on (a, b), the form being assumed to be positi) 

definite, the author shows that a necessary and sufficient condition that the Grami 

of n functions viz. the determinant of (y,,%,) W,j=1,...,n), be invariant un 
b 


transformations of the form Ty = K(&) y(&) +/[K(&, ß) y(ß) dß with K(a) +0 aı 


possessing an inverse, is that for every pair of functions (y;, 9) = (Tyı, Ty), whi 
induces the relation K(&x) = —1 and a relation between K (a), K(&, P),g(&) & 
9(&, P). Hildebrandt (Ann Arbor). 


Funktionentheorie: 
Fedoroff, V.: Sur les dörivses des fonetions de variable complexe. Rec. mat 
Moscou 41, 92—98 (1934). 
L’auteur d&montre le theoreme: ‚Une fonction /(z) uniforme dans un domaine: 
du plan complexe y coincide presque partout avec une fonction holomorphe, si f 
satisfait les conditions: 1° elle est sommable sur D; 2° presque partout dans D 


Im9,0)=0 or Oao)=|E-DtOde, 

K@,e) 
K(z, o) designant le domaine, limite par le cerele de centre z et de rayon o; 3° ıl exii 
un nombre positif ö, et une fonction D®(z) positive et sommable dans D tels qu’or 


toujours Lord < D(e) purzeD et |ö—2|<ö & condition que le cercle 
centre 2 et de rayon Ö appartient a Det que ö < ö,. En outre il en derive quelgt 
consequences simples. J. Ridder (Groningen) ' 


Rey Pastor, J.: Entwurf einer geometrischen Theorie der Singularitäten analytisel 
Funktionen. Rev. mat. hisp.-amer., 1I.s. 8, 225—230 (1933) [Spanisch]. 


L’&tude de l’indicatrice de eroissance h(w) — lim log | (re'®)|/r d’une foncti 


entiere p(x) = 2%, x" de type exponentiel, permet d’obtenir des renseigneme> 
sur la distribution des points singuliers de la fonction f(2) = In! &,/z"+1. 

Le but de la pr&sente Note est celui de donner un bref expose de plusieurs resultats « 
Pauteur a publies „depuis quelque temps“ dans des Notes separees, et „dont quelques-ı 
ont ete ensuite retrouves par d’autres auteurs“. — Les n® 1-9 sont consacres & l’ex 
de certaines proprietes intrinseques de h(o), et des liens qui existent entre l’allure de A) 
et la forme du plus petit domaine convexe & l’exterieur duquel f(z) reste holomorphe, L’aut 
indique aussi que plusieurs th6or&mes connus (tels ceux de Vivanti-Pringsheim, Fab» 
Leau, etc.) se deduisent facilement des rösultats pr&c&dents. Les n° 10—13 sont consac 
& la possibilite de deduire de facon analogue d’autres th&or&mes sur les singularites (tels ce 
de Mandelbrojt, Le-Roy, Lindelof, ete.). — Presque tous les resultats des ns 19 . 
6te demontres par M. Pölya, qui en a publie la plüpart dans des Notes parues entre 1922 
1927, et en a publie successivement en 1929 un expose systematique avec demonstratii 
completes (Math. 2.29, 550). L’absence d’indications bibliographiques relatives aux Ne 
de l’auteur eitees au debut ne permet pas au soussign& de se prononcer sur la revendicat: 
de priorite, implieitement contenue dans la phrase citee plus haut. Vlad. Bernstei 

Cotton, Emile: Sur eertaines integrales d&pendant d’un parametre. Bull. 
math., II.s. 58, 175—185 (1934). 


% 
L’A. etudie les integrales de la forme I — N gu, y(x, u) etant holomor 


%ı 
u|<=o, y etant defini par la relation: 


PeRay)=ar+aWarir..1a,(n), 


lorsque | |< R, 
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3 origine et s’y annulent. %| et x, sont des fonctions 
mples de u. L’A. a d&montre (Ann. Ecole norm., III. s. 50, 3 


e u=0 est une singularite pour I, a ö 


posants des puissances de u correspondant aux 


‚de u racines de l’&quation determinante 
ceux des facteurs logarithmiques dans la represe 


ntation de Fuchs de ces intögrales. 


k Mandelbrojt (Clermont-Ferrand). 
Warschawski, Stefan: Bemerkung zu meiner 


Arbeit: Über das Randverhalten der 
8 der Abbildungsfunktion bei konformer Abbildung. Math. Z. 38, 669-683 


The author gives a new proof of the following theorem previously stated by him: 
t@ be a region of the z-plane bounded by a closed Jordan curve 7 and let w = /(z) 
& function regular in G, continuousin@G + T. E z, is a point on I'and if 
2) — f(x 
u =. («>0) 
all z=# 2, on 7’ then the inequality holds for allzin@. The proof is based on an 
eresting theorem of the Phragmen-Lindelöf type: let (2) be regular in |z II 
ch that for every & > 0 and for every point z2=+ 1on |z| = 1there exists a neighbor- 
od of the unit circle for all of whose points | D(e)|<1-e. Let p(z) be regular 
l2|<1and |p@)|>c>0; furthermore, to every &> 0 there exists in an angle 


IT . . . 
ze(1—.2)|<n< we: independent of &, a sequence of points z, converging toward 


1 such that |p(z,)|=ell-»!. In a neighborhood of z=1 (z2I<1) let 
@)|=|9(z) |. Then for all z of |2|<1 |8(@)|<1. The condition P@l=c>0 
y be replaced by the weaker conditions @(z) #0m]|z2|<iand 

1 


, + 
‚og en dd <const. . (0 
order to prove this the following result is used: A necessary and sufficient condition 


t the function u(#) of bounded variation in -n<4<n oceurring in the Poisson- 
eltjes integral 


If. l—r: ; 
Poy= ,. | and), en, 
continuous in the point 0 = a, is that lim P(z) (1 — |2|)=0 for z> e'® along 
non-tangential paths. Various extensions by conformal mapping are also given. 
W. Seidel (Cambridge, Mass). 

Ostrowski, A.: Bemerkung zur vorstehenden Note von $. Warschawski. Math. Z. 
684—686 (1934). 

The author gives a proof of a theorem of S.Warschawski (see the prec. Ref.). While 
rschawski proves the theorem by means of elementary considerations involving 
‚use of a new theorem of the Phragm£n-Lindelöf type, the author indicates a very 
rt and elegant proof based, however, on Lebesgue integration and Fatou’s theorem 
cerning the existence of boundary values of bounded analytie functions. 

W. Seidel (Cambridge, Mass.). 

Kantoroviteh, L.: Quelques reetifieations ä mon m&moire „Sur la reprösentation 
forme“. Rec. math. Moscou 41, 179—182 u. franz. Zusammenfassung 182 (1934) 
ssisch]. 

D enkehr rectifie quelgues points essentiels du $2 de la dite Note (ce Zbl. 8, 74). 
Karamata (Beograd). 

Dinghas, Alexander: Einige Sätze und Formeln aus der Theorie der meromorphen 

ganzen Funktionen. Math. Ann. 110, 284—311 (1934). 

Von einer allgemeinen von F. Nevanlinna und Ref. aufgestellten funktionen- 


| IN 


el) 


E74 
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theoretischen Relation ausgehend werden allgemeine mit der sog. Jensen-Poissonse 
Formel verwandte Integralformeln hergeleitet, welche die Randweite des absolut 
Betrages einer in einem Bereich B meromorphen Funktion mit den in B liegen 
Nullstellen und Polen in Beziehung bringen. Diese Formeln, welche teilweise au 
durch Ableitung oder Übertragung der Jensenschen Formel begründet werden könnt; 
werden dann zur Aufstellung einiger funktionentheoretischer Ungleichungen benut‘ 
— Eingehend wird der Fall behandelt, wo B ein Rechteck oder Parallelstreifen ! 
Die entsprechenden Formeln werden zur Untersuchung der Beziehungen zwiscH 
Anwachsen und Nullstellendichte derjenigen Klasse von ganzen Funktionen f(z) 
wendet, welche in einem Streifen von gegebener „Exponentialordnung‘“ g sind, d! 
für welche ve log latente or ee 
ist, wo M(x) das Maximum von |f(z + iy)| für 2=x, |y|= a (k > 0) ist. Di 
Ergebnisse können auch mittels einer elementaren konformen Abbildung aus analog 
Sätzen abgeleitet werden, welche für ganze Funktionen endlicher Ordnung in ein. 
Winkelraum bestehen. Rolf Nevanlınna (Helsinki) 

Obrechkoff, Nikola: Sur les fonetions m&romorphes limites de fraetions rationnel 
Ann. Mat. pura appl., IV.s. 13, 75—90 (1934). 

Among the results may be mentioned the following. I. Let the sequence 


N 
where R(2) is regular at z=0, and let DA, "| =eM<mw foralln. TI 
T 


< 1 1 m-1 
R(@) = P@) + 4 |; A ap a ee 


Av [37 


v=1 


Here > |4,a,""!| < oo, P(z) is a polynominal of degree [k], and m = k or [k] 


according as k is or is not an integer. Conversely, every such meromorphie funct 
R(z) can be uniformly approximated by such rational functions R,„(z). Unifor 
is only required outside of fixed eircles around the poles x,. II. A similar theon 
with R„(z) replaced by P„(2) + R„(2), where the P,„(z) are polynomials of limi. 
degree. III. Let An» >0, and let the poles x„,, be located in a fixed sector 
opening <st. Let A be the symmetric sector with respect to the real axis. A nec. & 
suff. condition that R(z) be the uniform limit of such rational functions R, (2), is t 


oo 


Ro=-8+>' aha en 


3’ 
2m &y 


v=1 


where D)A,|o,|"1<o, and EA, dEA. IV. Let A ee 
R„(2) => Re). Then nv >0, (ann) 


Rd = ps + Da | + 4,>0, 


2 — Or Av 
v=1 } 


24? <o, )>0, y=0, -YyAıal=%0). 
1 


The converse is also true. — Applications to theorems of Montel, Pölya and Schi 
Lindwart and Pölya, and Pölya. E. Hille (New Haven, Conn.! 
Ri De Se eine in gewissen Bereichen mit Maximumifläche eüll 
ntegraldarstellung der Funkti i i 

ni Br en g onen zweier komplexer a I. Math. Z. 39, 
Unter einer Maximumfläche eines Bereiches ® versteht der Verf. eine Fläche . 

der Eigenschaft, daß auf ihr jede im abgeschlossenen Bereiche ® reguläre Fu 
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z) das Maximum ihres Betrages annimmt. (Beim Dizylinder ist die Kante eine 
ıe Maximumfläche, bei der Hyperkugel gibt es keine Maximumfläche.) In dieser 
it wird in Erweiterung früherer Untersuchungen des Verf. — siehe Math. Ann. 
430—446 (1929); Math. Z. 36, 171—183 (1932); dies. Zbl. 5, 171 und Jber. Deutsch. 
h.-Vereinig. 42, 238—252 (1933); dies. Zbl. 8, 169 — für Klassen von Bereichen, 
he von endlich vielen analytischen Hyperflächen p(w, z,t) = 0 berandet werden, 
Integraldarstellung der in ® regulären Funktionen durch ihre Werte auf der 
imumfläche gegeben. — Ein zur Gewinnung der Cauchyschen Integralformel 
peziellen Falle des Dizylinder bekanntes Verfahren wird (wobei zugleich ein um- 
reicher Formelapparat aufgestellt wird) auf solche ganz im Endlichen gelegene 4- 
:nsionale Bereiche angewandt, die von einer „Deckelhyperfläche“ und endlich 
n weiteren analytischen Hyperflächen begrenzt werden. Behnke (Münster). 
Bergmann, Stefan: Sur les fonetions entieres et meromorphes de deux variables 
plexes. C. R. Acad. Sci., Paris 199, 340-342 (1934). 

L’a. considere f(z\, 25) = (21, 23)/h (21, 25), partout meromorphe & distance finie 
; h entieres et premieres entre elles). A. Bloch puis H. Cartan ont consid£r& les 
tions de croissance analogues ä celles de F.et R. Nevanlinna 


2 2% 


1 3 
mr [loelinennein)|dg dp, 
06 
n 2n 2 
Neumia)=gu| [lolstnen, ner) - ahnen, neir)|dpı dp, 
0.9 — log|g(0, 0) — ah(0,0)]. 
r a —= 00, remplacer g— ah par h.) L’expression 
m(n, r5;5 —,) + N(r,,r3; a) 
epend pas de a; plus exactement, la diff. des val. de cette expression pour 2 val. 
es ou infinies) de a est une f. bornde der, etir,. Posons par ex. 
m(r;r5N) + Nirn,r,; ©) = Tr, r,). 
RL) ON (r,, rs; a) 
log rı) 5 O(logr,) h 
a frontiere du bicylindre |2,|<r,, |2,|<rz. — L’a. considere alors la variete 
3 dim. reelles |2,| = Az, |* (x >0) et pose 
ON(r, Ar“; a) 
ö(logr) 

ession qui generalise le nombre des zeros de f— a quand f depend d’une seule 
ıble. Il appelle ordre apparent de /sur V la quantite 

eh logT (r, Ar*) 

r >00 logr 

enonce le theoreme (analogue A ceux de Hadamard-Valiron-Nevanlinna): 


ne dependent que de la position des zeros de /— a situes 


= n(r;a), 


(il faut sans doute lıre lim), 


1 B 
quantites N(r, Ar*; a), n(r; a), mr, Ar®; 7) sont au plus d’ordre A, et, 
9. 72 er q 
' chaque y>A, l’integrale A 
i dn(r;a) 


r 
e. a Henri Cartan (Strasbourg). 


ırscheinlichkeitsrechnung, Statistik, Versicherungsmathematik : 


Hostinsky, B.: Sur une @quation fonetionnelle eonsiderde par Chapman et par Kol- 
oroft. C. R. Acad. Sci. URSS 2, 393—395 u. franz. Text 395—397 (1934) [Russisch]. 
Die Lösungen der Funktionalgleichung 


b 
D(x, 9, 5,1) = [ D(a,2,s,u) Plz, y, u, t) de, s<u<it 
a 
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genügen nach Kolmogoroff (vgl. dies. Zbl. 1, 149 und 7, 22) unter den Bedii 


gungen E, 


b 
8>0, jean Kb 08 


wobei ‚2 
my; a — ol B(z,y,s,t)dy 
ist, und einigen weiteren Bedingungen hinsichtlich y und i einer homogenen parabolisclf 


Differentialgleichung. Der Verf. gibt in der vorliegenden Note unter sonst gleich 


Bedingungen Lösungen an, für die lim 73 + 0 ist und die einer Differentialgleich 
2 


vom elliptischen Typus genügen. ar Lüneburg (Utrecht) 
Fröehet, Maurice: Sur Pallure asymptotique des densites iter&es dans le probl& 

des probabilites „en ehaine“. Bull. Soc. Math. France 62, 68—83 (1934). 
Um das Verhalten der gemäß der Relation 


Pew+")(E,F) = ‚f P@) (E, 6) pP") (G,F)d@ 


— 5, F,G sind Punkte eines beschränkten Gebietes v im k-dimensionalen Raum —- 
bildeten iterierten Dichten PW(E, F) bei wachsendem n zu untersuchen, betracH! 
derVerf. zunächst das Eigenwertproblem p(E) = c f »(E,F)o(F) dF für solche Eig 


® 
werte c, deren Absolutbetrag |c|=1 ist. Der Kern p erfülle die Voraussetzun. 
v0, I p(E,F)dF =1, ferner existiere für mindestens einen iterierten Kern P) & 


® 
endliche obere Grenze Q,, auf v. Es folgt alsdann die Existenz einer oberen Grenzei 
für p(E) und darüber hinaus, daß das Maß der Punkte von», w |p|=M 
> 1/Q,„ ist. Daraus ergibt sich, daß die Werte A, der c mit |c|=1 von endlic: 
Anzahl sind und unter den Lösungen einer Gleichung A" —=1 auftreten müssen. | 
Hilfe dieses Resultates beweist und vervollständigt der Verf. einige von Hadam 
angegebene Resultate (Int. Math. Kongr. Bologna 1928) über die zugehörigen Eis} 
funktionen p(E), z. B. daß die Punkte z2—= »(E) der komplexen z-Ebene, die auf d 
Kreise |z | = M liegen, die Ecken eines regulären Polygons bilden müssen. Der 3.” 
der Arbeit enthält Theoreme über die iterierten Kerne P®(E, F), deren Beweise =4 
unmittelbar aus den eingangs zitierten Sätzen ergeben. Unter anderem: Die Dich: 
P®) besitzen hinsichtlich n für alle Z und F die asymptotische Periode N. Die Ces& 


schen Mittel 1 
ln = 55 Wal! .....r Pb+m) 


konvergieren gleichmäßig gegen eine Funktion //(E, F). Diese ist dann und nur d& 
von E unabhängig, wenn zu c—=] genau eine Eigenlösung & existiert. Lümnebur. 
Ostene, Emile: Sur le prineipe ergodique dans les ehaines de Markoff ä &l&mel 
variables. C. R. Acad. Sci., Paris 199, 175—176 (1934). 
Die von Mihoc [C.R. Acad. Sci., Paris 198, 2135 (1934); vgl. dies. Zbl. 9, 9 
angegebene hinreichende Bedingung für die Gültigkeit des Ergodenprinzips wird 
Verf. durch eine weniger einschränkende ersetzt, in welcher nicht gefordert w: 
daß die Folge der Minimalelemente der Wahrscheinlichkeitsschemen eine posit 
untere Grenze besitze, sondern nur, daß eine über analog definierte Elemente erstrec 
Summe divergent sei. Verf. gibt ferner andere, weniger genaue Bedingungen an, 
jedoch leichter zu verifizieren sind, und kündigt schließlich auch notwendige und } 
reichende Bedingungen an. Bruno de Finetti (Trieste) 
Bottema, O.: Über die Irrfahrt in einem Straßennetz. Math. Z. 39, 137—145 (198 
Ein Spaziergänger irre in einem Straßennetz in der Weise umher, daß er an jecı 
Knotenpunkt von % Straßen irgendeine dieser k Straßen nach Maßgabe des Zufi 
mit der Wahrscheinlichkeit 1/k wählt. Das Straßennetz sei zusammenhängend. || 
die Wahrscheinlichkeit x;(n) = k,;y;(n), daß der Spaziergänger sich am Knofi 
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yunkt A; befindet, nachdem er n Straßen durchlaufen hat, ergibt sich ein Gleichungs- 
ystem der Form 


N 
kynr+1l)= Zi y;(n) ; 

j= 
vobei die a,,;=a,,; einfache Konstante (0 oder 1) sind. 9;(n) kann in der Form 


in) = DP;A% dargestellt werden, wobei 4; die (reellen) Eigenwerte des Systems 
iX, = ZN; sind. Der Verf. zeigt, daß stets |A |<1 gilt, und vor allem, daß 


; 
ler Eigenwert A = — 1 nur in einem sog. @-Netz, und zwar dann als einfacher Eigen- 
vert auftreten kann; d.h. in einem Netz, in welchem sämtliche geschlossenen Straßen- 
üge aus einer geraden Anzahl von Straßen bestehen. Dies hat zur Folge, daß für 
, — 00 die Funktion x,(n), falls kein G-Netz vorliegt, für jede Anfangsverteilung gegen 
lie Funktion k&; [Ik; konvergiert, in einem G-Netz dagegen bei großem n gemäß der 
form z,(n) » k(P, +(—1)"&;P,) ein oszillierendes Verhalten aufweist (=-+]) 
labei ist die Konstante P, von der Anfangsverteilung abhängig. Lüneburg (Utrecht) 

Pollaezek, Felix: Über das Warteproblem. Math. Z. 38, 492537 (1934). 

Im Anschluß an frühere Arbeiten [Über die Aufgabe der Wahrscheinlichkeitstheorie. 
lath. 2.32, 64—100; 729—750 (1930)] wird das folgende Problem behandelt. Vor einer 
‚Tuppe von s Schaltern mögen immer wieder innerhalb eines Zeitintervalles T regellos n Per- 
onen eintreffen undin der Reihenfolge ihres Eintreffens an irgendeinem frei werden- 
en Schalter abgefertigt werden. Die Verteilung df(t) der Abfertigungszeiten t, (’ <t =) 
ei gegeben. Welches ist die Wahrscheinlichkeit o(t) dafür, daß die Wartezeit irgendeiner 
er Personen < tist? Nimmt man an, daß die Ankunftszeiten der n Personen durch die nach 


» 


er Größe geordneten Zeiten x), ..., x, und die zugehörigen Abfertigungszeiten durch die 
ahlen t,, ..., i„ gegeben seien, so sind die zugehörigen Wartezeiten 7, »2.,.r, als Hunk 
ionen der x, und t, eindeutig bestimmt. — Setzt man s(a) = 0 füra <0, —-1füra> 0; 


7 Hi ds(a) und verwendet für die s-größte bzw. s-kleinste der Zahlen a,,..., a, die Ab- 


ürzungen Max®%(a,; 1<i<») bzw. Min%(a,; 1<i<»), so ergibt sich 
er . 


y 7 = (Mx%! +, +, — a, l1<&ism—)), samen. 
ei Verwendung der Bezeichnung f für den Mittelwert 


t 0.0 T Ye Yı 
a ! - 
= 7 (ar... [ara_. [az (a2... [Ha de 
w Pr 
4 v 0 2 


an-ı 
gt dann für die Wahrscheinlichkeit, daß die Wartezeit der m-ten Person < t ist: 
em()=S(t—- 7„)=SsMin®(t+2,„—-,; — u - 1; l1<i<m-|]) 


d daraus i n 
N > s(t—r,). 


m=1l 
ie Aufgabe, den Mittelwert S$(£ — ,„) zu bestimmen, löst der Verf. durch Einführung der 
tegraldarstellung n 
vDy 
in® u — 1 SZ Ol 
s Min® (a,;; ae ern Be pı Pn- 


Dmiltt+m-mi—-u—t) 
[2 


m—1 
, ( 
1 F = 

_ = ——— fe: dp... dPpm- 

az | / Pr + Pm-ı Br 3 
Sm-1,s 

gibt. Nach Ausführung ausgedehnter Rechnungen folgt für o(f) ein dreifaches komplexes 
tegral, dessen Integrand implizit durch die Lösungen zweier Systeme von je s simultanen 
ingulären) Integralgleichungen im Komplexen gegeben wird. — Im zweiten Teil ‚der Arbeit 
rden die Lösungen dieser Integralgleichungen für gewisse Spezialfälle von /(£) explizit berech- 


st, so u.a. für f(t) = Sn v»k<t<(v + 1)h, wobei also N Abfertigungszeiten Ah, 2h, ..., 
? “=1 ae 5 
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Nh mit den jeweiligen Wahrscheinlichkeiten a, . . ., @y auftreten können und für den Fal 
N 
A 
fO=-1- zer. >09). 


v1 R 
Unter der Voraussetzung, daß a konstant bleibt, ergeben sich für n u > ae Bun a: 
o(t) Grenzwahrscheinlichkeiten P(!). 5 
Wicksell, 8. D.: Analytieal theory of regression. Lunds Univ. Ärsskr., N. F. 30 
Nr 1, 1—32 (1934). 
The author starts with an exposition of the theory of characteristic function! 
(cumulants) of distributions, the characteristic function of a relative frequeney distri 
bution, f(x), being U(t) = f e*! {(x)dx, in the continuous univariate case, with : 
similar definition for the bivariate case. Then U(f) serves as generating function fo 
the moments and In U(t) serves for the Thiele seminvariants. The multiplicatios 
theorem and the inversion theorem (using Fourier transform) are given for characteris 
tie functions. The paper applies these concepts to fundamental methods of findina 
serial expansions for regressions of general type, contrasting with the earlier method 
of Yule and Pearson. Theorem I gives the regression of the n-th power of yon zu 
terms of the characteristic function of the correlation surface. Expansion I gives : 
formal series expansion for the regression of the means in terms of the seminvariantsı 
Expansion II gives the regression for the case in which the independent variate i 
distributed according to Pearson’s Type III. Applications are made under variou: 
standard assumptions as to the marginal distribution. In Part II, an analogous di 
cussion, with applications, is made for the case of equidistant discrete variates. Th 
general methods are those previously applied at the author’s suggestion by W. Anders: 
son (see this Zbl. 6, 173). Bennett (Providence). 
Baker, 6. A.: Transformation of nen-normal frequeney distributions into norm& 
distributions. Ann; math. Statist. 5, 113—123 (1934). 
Der Verf. will ein analytisches Verteilungsgesetz f(x), dessen Mittelwert, Halb 
wert und Maximumsstelle gleich Null sind oder nahe bei Null liegen, und dessen mitt! 
leres Fehlerquadrat gleich 1 ist, durch eine Transformation x = (u) in eine Normal 
verteilung überführen. Er sucht die dazu notwendige Transformation = g(u) au 
ur 


der Gleichung f[p(w)]-g@’(u)=e *? näherungsweise zu ermitteln, setzt zu dieser 


Gucl 


Zweck die Taylorentwicklungen /(x) = IA„2”, p(u) =” B„u" und o'(u) =D nB,u7 
n=0 n=1 - ne! 


in diese Gleichung ein und gewinnt durch Koeffizientenvergleichung die Bestimmungs 
gleichungen für die Koeffizienten B,,, die sich durch die Koeffizienten A,„ der gegebene» 
Verteilung f(x) ausdrücken lassen. Diese Bestimmungsgleichungen sind für die erste> 
8 B-Werte angegeben. Von der Konvergenz der Reihe für p(u), von der nur einig) 
Glieder verwendet werden, hängt die Güte der Näherung ab, mit der die transformiertt 
Verteilung eine Normalverteilung darstellt. Am speziellen Beispiel 


(x) — 0,9929 (1 a a) 


wird gezeigt, daß die mit dem vierten Gliede abgebrochene Transformationsformei 
& = 1,0072 u + 0,0511 u? -- 0,0050 u3 — 0,0080 u? zu einer Verteilung führt, die in 
betrachteten Intervall |u| <2 gut mit einer Normalverteilung übereinstimmt. 

Im zweiten Teil der Arbeit wird die gleiche Transformation x — »(u) zur Berechnun 
der Verteilungsgesetze des arithmetischen Mittels m, und des mittleren Fehlerqu& 
drates o} der Variablen x benutzt, indem diese Verteilungsgesetze auf die bereits bei 


Bir: 
n mu No 


kannten Verteilungsgesetze ne 2 und «,o2°°e 2 von m, und 02 (arithmetischel 
Mittel und mittleres Fehlerquadrat der normal verteilten Variablen u) zurückgefüh a 
werden. H. Münzner (Göttingen). | 
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© Trait& du caleul des probabilitös et de ses applieations. Publi6 par Emile Borel. 
ome 3. Les applications de la th6orie des probabilit6s aux seiences &eonomiques et aux 
eliences biologiques. Fase. 6. — Galbrun, Henri: Thöorie math@matique de Passurance 
aladie. Paris: Gauthier-Villars 1934. VIII, 219 8. Fres. 60.—. 

Mit A werde die Klasse der Gesunden, mit B diejenige der Kranken bezeichnet. Aus A 
ann der Übergang in B durch Erkrankung, aus B der Übergang in A durch Genesung und 


v us A w i 3 en. Eine große Anzahl verschieden- 
rtiger Ereignisse ist hier möglich, z. B.: ein gesunder x-jähriger erreicht ohne Zwischen- 
; ein gesunder &-jähriger erreicht nach n Zwi- 
henerkrankungen und Genesungen als Gesunder das Alter y und erkrankt in diesem Alter — 
w. Für diese verschiedenartigen Ereignisse wird der Formelapparat der Wahrscheinlich- 
eiten bis ins einzelne ausgearbeitet. Es werden dann die Ausdrücke für verschiedene Er- 


Geometrie. 


Aihara, Yönosin: On the isopoles of the triangles formed by a complete quadri- 
teral and its diagonals. Töhoku Math. J. 39, 365-367 (1934). 


Thebault, V.: Relations d’aires dans le triangle. Gaz. mat. 39, 481—483 (1934). 


Thebault, V.: Sur les points de contact du cerele des neuf points d’un triangle avec 
$ cercles tangents aux trois eötes. Mathesis 48, Nr 7, Suppl. 54-57 (1934). 

Inagaki, Masaru: Elementary demonstrations of Morley’s and Harvey’s theorems. 
!öhoku Math. J. 39, 224—225 (1934). 

Verf. gibt elementare, auf der Ähnlichkeit von Dreiecken beruhende und komplexe 
jahlen vermeidende Beweise der auf den Neun-Punkte-Kreis bezüglichen Sätze von 
{orley und Harvey [vgl. Trans. Amer. Math. Soc. 4 (1903)]. Max Steck. 

\  Flaschenträger, Heinrich: Das reguläre Siebzehneek. Jber. Deutsch. Math. Vereinig. 
u, 88-94 (1934). 

| Einfache Konstruktion des regulären 17-Ecks, elementar, ohne Benutzung der 
(reisteilungsgleichung. Verf. gibt ein Verfahren an, welches eine Erweiterung der 
nalyse für die Konstruktion des regulären 5-Eckes ist. Er zieht gewisse Hilfsgerade 
das gleichschenklige Teildreieck des regulären 34-Ecks und erhält für S,, eine Glei- 
hung achter Ordnung, welche er lösen kann. Die Methode ist auch für die konstruier- 
ren regulären Vielecke mit 2(22” -+ 1) Seiten geeignet. (Die Formel für $,, auf 8.89 
thält einen Druckfehler.) O. Bottema (Sappemeer, Niederlande). 
 _Altshiller-Court, Nathan: On the Apollonian spheres of tetrahedron. Töhoku 
ath. J. 39, 264—268 (1934). i 

The author considers 4 spheres, whose centers are the vertices of a given tetra- 
dron and whose radii are proportional to the respective altitudes. The 6 spheres of 
ilitude of these spheres, taken in pairs, are the “6 spheres of Apollonius of the tetra- 
dron”; this definition being the analogue of one for the circles of A. of a triangle. 
e 6 spheres have for diameters the segments determined on the edges of the tetra- 
dron by the pairs of bisecting angles of the opposite edge. The 6 spheres have coplanar 
nters, they are orthogonal to the circumsphere and have two points in common (the 
sodynamic points of the tetrahedron”), which are however not necessarily real. 
O. Bottema (Sappemeer, Niederlande). 
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Starkey, Daisy M.: On Cassinian eurves on the pseudosphere. Töhoku Math. J. 39 


konstantes Abstandsprodukt hat. Die (im Sinn Cayleyscher Metrik zu verstehenden 
Fokaleigenschaften von k, werden eingehend diskutiert. Cohn-Vossen (Zürich). 

Turri, Tullio: Una questione enumerativa sulle correlazioni reali. Rend. Semir 
Fac. Sci. Univ. Caglıarı 4, 7 (1934). 

Le Roux, J.: Sur les syst&mes de eoordonn&es transformables par le groupe de Lorent! 
©. R. Acad. Sci., Paris 198, 1967—1970 (1934). 

Haupt, Otto: Ordnungsieste Erweiterung ebener Bogen und Kurven. Math. & 
39, 126—136 (1934). 

Bogen bzw. Kurven bedeuten eindeutige, stetige Strecken- bzw. Kreisbilde: 
Die Ordnung eines Bogens oder einer Kurve ist die größte Anzahl der Schnittstelle 
mit einer Geraden, sie läßt sich auch für Bogen mit Strecken als Teilbogen definierer 
Ein Bogen der Ordnung r ist ordnungsfest erweiterbar, wenn er ein echter Boge 
eines umfassenderen Bogens oder einer Kurve derselben Ordnung r ist. Sind Strecke4 
als Teilbogen in den betrachteten Bogen und Kurven zugelassen, so ist eine trivia 
ordnungsfeste Erweiterung eines Bogens B immer möglich, und zwar durch Hinzı 
nahme einer unter den Verbindungsstrecken der beiden Endpunkte von B. Ei 
ordnungsfeste Erweiterung ist nicht trivial, wenn die Hinzufügung von Strecken ve: 
boten ist. Verf. gibt notwendige und hinreichende Bedingungen für die Möglichkes 
der nichttrivialen ordnungsfesten Erweiterung von Bogen an. Aus diesen Bedingunget 
folgt: Jeder Bogen der Ordnung r ist nichttrivial und ordnungsfest entweder überhauy 
nicht oder sogar zu einer Kurve erweiterbar, er ist aber zu einer Kurve der Ordnurı 
r + 1 nichttrivial immer erweiterbar. Die Betrachtungen des Verf. geben auch auf d 
Frage nach der ordnungsfesten Vervollständigung einer Kurve durch Kurven zweit 
Ordnung eine Antwort. Besteht ein Bogen aus endlichvielen Konvexbogen, so läl 
sich auch die Frage der indexfesten und auch der ordnungs- und indexfesten 
weiterung beantworten. Schließlich werden Beispiele von Bogen bzw. Kurven a3 
gegeben, die sich nicht erweitern bzw. nicht vervollständigen lassen. S2. Nagy. 

Haupt, Otto: Über k-dimensionale Mannigfaltigkeiten im R„. S.-B. physik.-me: 
Soz. Erlangen 65, 95—96 (1934). 

Es sei F, eine (nichtlineare) gewissen Differenzierbarkeitsannahmen genügendl 
k-dimensionale Mannigfaltigkeit des euklidischen R„. Als Ordnung von F, wird b» 
zeichnet die maximale Mächtigkeit des Durchschnittes der #7, mit den linearen (n — 
dimensionalen Mannigfaltigkeiten Z,_; (oder wenigstens mit den L,_, einer im Rauı 
aller Z,_, dicht liegenden Menge). F; heißt primitiv, wenn jede Teilmannigfaltis 
keit F}, von F, dieselbe Ordnung hat wie F;. Ordnung eines Punktes von F, ist dd 
Limes der Ordnungen von Umgebungen, die sich auf den Punkt zusammenziehen. Ver 
spricht ohne Beweis folgende Sätze aus: Die Ordnung z einer primitiven F, genügt dI 
Ungleichung n- k +1<z<k(n— k) +1. Umgekehrt existiert zu jeder solche 
Zahl z eine primitive (sogar algebraische) F7, mit der Ordnung z. Es existieren algebrai 
sche F;, auf welchen nichtsinguläre Punkte je bis zur Ordnung 2k(n— k) +1 eill 
schließlich vorkommen. Läßt man auch singuläre Punkte zu, so kann man außerde> 
noch Punkte der Ordnung 2k(n— k) +2 erzwingen. — Für k=1lundk=n—| 
sind diese Sätze bereits bewiesen (Haupt, J. reine angew. Math. 169, 177; dies. ZH 
6, 322). Nöbeling (Erlangen). 
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Igebraische Geometrie: 


Jervis, Sybil D.: On professor Elliott’s proof of Noether’s theorem. Töhoku Math. J. 
19, 355—357 (1934). 


E.@. Togliatti (Genova). 
Ogg, Frank Chappell: Chains of P-gons in-eireumseribed to a general eubie. Töhoku 
lath. J. 39, 202—208 (1934) 
Anwendung der parametrischen Darstellung einer ebenen (3 mit dem Abelschen 
tegral 1. Gattung u. Ein der 03 ein- und umgeschriebenes Polygon besteht aus 
Punkten u, u,... u, der 03, so daß die Geraden U Ug, Ug Ug,. .. die Odin w,%,... 
zw. berühren. Es sei p eine Primzahl >3. Dann bilden die weiteren Schnittpunkte 
er Ü? mit den Geraden U Ug, Ug Ug, Ug ug, Ug Ugs.. ., Up-1%, Up Ug ein zweites ein- 
Jad umgeschriebenes Polygon; aus diesem erhält man ganz ähnlich ein drittes; und so 
rt. Der Anfangspunkt u, hat die Form (2m, @, + 2m; ©,): (2? +1). Verf. setzt 
+-1=30, wo0 eine ganze Zahl ist, und untersucht die verschiedenen Lösungen 
2p=5,7,11,13, 17, 19, 23; 29, 37, 41, 47, 53, 59; insbesondere betrachtet er die 
sschlossenen Ketten von jenen Polygonen. E. 6. Togliatti (Genova). 

Bell, Clifford: On some properties of polygons related to the euspidal eubie. Töhoku 
ath. J. 39, 243—247 (1934). 

Auf der ebenen kubischen Kurve ox =4, ey=1,o2=4? wird ein Punkt A, 
agenommen. In A, zieht man die Tangente, in dem Tangentialpunkte A, von A, 
jeht man wieder die Tangente usw. bis man n— 1 Tangenten hat. Auch wird die 
pn A, ausgehende Tangente mit Berührungspunkt A, gezogen; diese trifft die letzte 
Pr n — 1 obengenannten Tangenten in A,. Verf. gibt verschiedene Eigenschaften 
tr Polygone A| A,...A,, die man so bekommen kann, z. B.: Zwei Polygone A,A,...4A, 
nd B\B,...B, haben die Eigenschaft, daß, 1. wenn A„B, nicht durch eine Ecke 
ts Koordinatendreiecks geht, von den Geraden, welche entsprechende Ecken oder 
>rührungspunkte der Polygone verbinden, nur A,_ 1 Ba-1; An Ba, Av B, konkurrent 
hd ; und 2. wenn A,„B, durch eine Ecke des Koordinatendreiecks geht, alle Geraden, 
Elche entsprechende Ecken oder Berührungspunkte verbinden, durch dieselbe Ecke 
ts Koordinatendreiecks gehen. Wenn sich A, B, um einen Punkt dreht, so drehen 
©h die Geraden A,_ ı B-ı (=1,2,...,n) um feste Punkte und bilden projektive 
fischel. Verf. betrachtet die Kegelschnitte, welche von zwei beliebigen dieser Büschel 
| 
| 
| 


eugt werden. @. Schaake (Groningen). 
Arvesen, Ole Peder: Sur quelques propristes des eourbes algebriques, considerdes 
mme des enveloppes de droites. Avh. Norske Vid. Akad. Oslo Nr 5, 1-38 (1934). 
Grundlage dieser Arbeit ist eine Verallgemeinerung eines wohlbekannten Satzes 
n Chasles über ebene algebraische Kurven: Zieht man die Tangenten einer solchen 
iurve C, die eine gegebene Richtung haben, so besitzen ihre Berührungspunkte 
\ P,P;... einen festen Schwerpunkt (im allgemeinen, d.h. wenn C die unendlich- 
ne Gerade nicht berührt); diesen Punkt bezeichnet man als Chaslesschen Punkt der 
ve C. Ist die unendlichferne Gerade eine r-fache Tangente der Kurve (, so beschreibt 
Ir- Schwerpunkt von P,P,P,..., im allgemeinen, eine Kurve der Klasse r +1, 
Dhaslessche Kurve‘ von (, die auch ausarten und sich auf einen Chaslesschen Punkt 
Kuzieren kann; die Tangente dieser Kurve im betrachteten Schwerpunkt ist den 
angenten von CinP,P,P,... parallel; Verf. wiederholt zunächst den Beweis dieser 
tze. Und so kommt er zu folgender Einteilung der ebenen algebraischen Kurven: 
+Kurven, die einen Chaslesschen Punkt besitzen; 7-Kurven, für die eine Chaslessche 
furve existiert, und insbesondere /”-Kurven, die mit ihrer Chaslesschen Kurve zu- 
mmenfallen. Für jede /-Kurve kann man, durch eine einfache Konstruktion, die 
s einer Verschiebung der Gruppen paralleler Tangenten besteht, eine /I-Kurve 
Instruieren, die einen gegebenen Chalesschen Punkt P hat; ändert sich P, so erfährt 


270 


jene /I-Kurve nur eine Translation; und die oo! II-Kurven, die so den verschiedene 
Punkten der Chaslesschen Kurve der gegebenen /'-Kurve entsprechen, führen zu ein 
Erzeugung dieser “Kurve. Es folgen verschiedene Sätze über Krümmungsradie 
Bogenlängen, Chaslessche Kurven der Polarkurven von (©, Chaslessche Kurve eine 
zerfallenden C usw.; mit Beispielen von bekannten Kurven 3. Klasse. Im letzte 
Kapitel betrachtet Verf. das Polygon P, P,P,..., wo die Ecken in einer bestimmt 
Reihenfolge zu nehmen sind, und studiert die Enveloppe der Seiten P, P,, P, P;,.. 
ein besonderer Fall, wo das Polygon einen festen Inhalt hat; Beispiele. E.@. Toglattı. 

Black, Amos: Types of involutorial space transformations associated with certai 
rational eurves, eomposite basis eurves. Bull. Amer. Math. Soc. 40, 417—420 (1934 


Clarkson, J. M.: An involutorial line transformation. Bull. Amer. Math. So» 
40, 421-424 (1934). 

Synthetische Untersuchung folgender Geradentransformation: Eine involi 
torische ebene Cremonasche Verwandtschaft /,„ wird stereographisch auf eine Fläc 
2. Ordnung H projiziert; jeder Geraden t, die H in A,, A, schneidet, läßt man die Ve 
bindungsgerade {’ der entsprechenden Punkte A/, A3 entsprechen. Einige besonde? 
Fälle, wo I, eine harmonische Homologie wird. E.@. Togliatti (Genova). 

Huff, Gerald B.: A note on Cremona transformations. Proc. Nat. Acad. Sci. U.S. 
20, 428—430 (1934). 

Beispiel einer arithmetischen Üremonaschen Gruppe 26. Ordnung: n — U 
n=nr=B,r3 =n=:--=r],—=5. Diese Zahlen, die keiner ebenen Cremonasche 
Verwandtschaft entsprechen, erhält Verf. aus einer linearen Transformation mit gan 
zahligen Koeffizienten, die die zwei Formen 3, — 1 — "—- 2, D - U. —ı 
invariant läßt (s. z. B. L. Berzolari, Enzykl. d. math. Wiss., III C 11, Nr 51, 52, 5 

E.@. Togliatti (Genova). 

Wong, B. (.: On algebraie varieties of k dimensions in space of r dimensions. Bu 
Amer. Math. Soc. 40, 431—432 (1934). 

Die Charaktere einer V,, die hier mit 7; und m; bezeichnet werden, fallen mit de 
Ständen (,ceti“) und Rängen von F. Severi zusammen; die Bedingung t<r —- 
wird hier nicht berücksichtigt; auch die Anwendung auf Schnitt-V, von r — k Hyp 
flächen ist nicht neu. (Siehe z. B. C. Segre, Enzykl. math. Wiss., III C7, Seite 93 
und 944—945, wo die Arbeiten von F. Severi zitiert werden.) E.@. Togliatti. 
Differentialgeometrie: 

Bouligand, Georges: Sur Punit& des methodes direetes. Bull. Sect. Sci. Aca 
Roum. 16, 171—174 (1934). 

Vorläufige Mitteilung, enthaltend Bemerkungen über Analogien zwischen d« 
direkten Methoden in der Differentialgeometrie und in der Variationsrechnung. 

Willy Feller (Stockholm). . 

Tonolo, A.: Il teorema dei seni per i triangoli traceiati sopra una superfieie. At 
Accad. naz. Lincei, Rend., VI.s. 19, 546-550 (1934). 

Dieser Satz ist von Levi-Civita (vgl. dies. Zbl. 8, 411/412) hergeleitet word: 
mittels eines Operatorenkalkuls, der sich auf ein Tripel von Kurvenscharen auf ei 
Fläche bezieht. Verf. skizziert eine Herleitung ohne dieses Hilfsmittel. Es werden z 
von den drei gegebenen Kurvenscharen zu Parameterlinien gemacht. Die Formel läi 
sich dann direkt ausrechnen, jedoch erst „dopo vari accorgimenti e calcoli, che so» 
tutt’ altro che immediati‘“. Cohn-Vossen (Zürich).. 

Möri, Yasuo: Einige Eigenschaften der polaren Kongruenzen in der projektivs 
Flächentheorie. III Über die kanonischen Büsehel. Proc. Imp. Acad. Jap. 10, 3) 
bis 314 (1934). 

Ein se rattachant & ses pr&c&dentes recherches avec le m&me titre [ce Zbl. 8, 41« 
l’a. prouve que les points de Koenigs des differentes droites eanoniqu! 
(de premiere esp£ce) relatives A un point P d’une surface F, constituent (dans le pld 
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ınonique) une conique, dite de Koenigs, ayant en P un contact du 2° ordre 
vec F. Il obtient ensuite d’autres propositions, en mettant en relation cette conique 
vec le faisceau des quadriques de Darboux, et en appliquant aussi le principe 
° dualite. Beniamino Segre (Bologna). 

| Godeaux, Lucien: Remarques sur une suite de quadriques associee A un point 
une surface. Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 3, 118—122 (1934). 

En chaque point d’une surface (x) est attachde une suite de quadriques ®, dont 
premiere ® est la quadrique de Lie de (x) et deux quadriques consdcutives®,, D;,, se 
uchent en quatre points, caracteristiques pour chacune de ces quadriques. L’auteur 
ıdique la methode pour construire V’equation de ®;, il a effeetud le calcul en cas 
=1,2. S. Finikoff (Moscou). 

Godeaux, Lucien: Sur une suite de surfaces dont les quadriques de Lie n’ont que 
‘01 points earacteristiques. Bull. Acad. Roy. Belg., V. s. 20, 495-504 (1934). 

Si les quadriques de Lie ® d’une surface (x) n’ont que trois points caracteristiques 
‚, %_1, %ı, les surfaces (&_,), (x]) possedent la mäme propriete. Dans la suite de sur- 
ces... (2_,)(2), (21), (23)... dont chaques trois surfaces eonsscutives (ra) An); 
'n+1) constituent les trois nappes de l’enveloppe des quadriques de Lie DM) attachdes 


ıx points de (2,), les droites &,_| 2„,] engendrent une congruence W dont (ren); 


'n+ 1) Sont les nappes focales. Si ®” (voir le referat prec&dant) sont les quadriques 
tachees & (2), ©i” degenere en deux plans focaux de (2,_, m.41); Det BU se 
uchent le long des tangentes asymptotiques u de (2) et de (x,); ®W et BC-D pas- 
nt par les points caracteristiques communs de ®,, ®,. S. Finikoff (Moscou). 
Su, Buchin: On the interseetion of two eurves in spaee. Töhoku Math. J. 39, 


26-232 (1934). 
| 


Soyent ©, C deux courbes gauches qui se coupent au point O ayant le möme plan 
eulateur, i, t— leurs tangentes (diverses) en O, J’— le faisceau de coniques qui sonteen 
ntact du 3M° ordre avec la courbe d’interseetion du plan osculateur (t,t) avec la 
rface lieu de t. Le pöle de la tangente f par rapport aux coniques J'est un seul point P 


la droite PP est la droite projectivement covariante de M. Bompiani. Appli- 
tions aux asymptotiques d’une surface. S. Finikoff (Moscou). 


Su, Buchin: The eanonical edges of Green. Töhoku Math. J. 39, 269—278 (1934). 

Soyent T,(r = 1,2) deux surfaces engendrees par les tangentes asymptotiques 
d’une surface (0); x, — un plan qui passe par &,; Pf — le point de Bompiani 
i represente le voisinage du 4”® ordre de la section plan de 7, par r,; P® — celui 
la section de la surface (0) par r,. Les droites (,, z) et (Pi, P$®) sont polaires- 
iproques par rapport aux quadriques de Darboux de (0). La correspondance des 
oites (7,,71,), (P\”, P$)) est &t& indiquee par Palozzi (ce Zbl. 4, 368). L’auteur 
nstruit la correspondance d’indice k qui relie les droites (r,, ,) et (P®, P%) avec 
rapport enharmonique constant (PP P®, OP®P) —=k. Les arötes de Green sont 
seules droites qui sont homologues dans les correspondances d’indice k arbitraire. 

S. Finikoff (Moscou). 

_Matsumura, $Söji: Über die Deviation ebener Kurven. Töhoku Math. J. 39, 239 
242 (1934). 

Es werden einige Formeln zur natürlichen Geometrie ebener Kurven berechnet. 
W. Haack (Danzig). 
Matsumura, Söji: Differentialgeometrie der Kreisscharen. XV. Töhoku Math. J. 
,.235—238 (1934). 

L’auteur poursuit l’&tude de la geom6trie des cercles (ce Zbl. 1, 32; 2, 412; 5, 217 ) 
introduisant la notion des deux angles prineipaux d’un cercle avec une sphere qui 
contient, des direcetions orthogonales, des courbes minima ete. dans une famille 
002 cereles. S. Finikoff (Moscou). 
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Takasu, Tsurusaburo: Die natürliche Gleichung der Minimalkurven im konformeı 
Raume. Proc. Imp. Acad. Jap. 10, 303—306 (1934). | 

Die Minimalkurven im konformen Raum sind in pentasphärischen Koordinater 
durch den Ansatz p = p(p) mit (pp), = 0 (dpdp), = 0 gegeben. Die p sind dabe 
nur bis auf P= op festgelegt. Über dieses g wird durch die Forderung 

dep d2p\-3 
ee.) 

verfügt. Bedeutet nun u a so legen wir den Parameter i durch die Forderun 
dt! = ||udud?u du ||?: (dudu); fest. (Die Bezeichnung wurde bei diesem Be 
richt vereinfacht.) Es werden die Invarianten der Form Ei —=(rs) in einef 
Tafel aufgeschrieben, sie sind alle aus einer daraus, z. B. aus ® = (3, 3), ableitbaa 
Die Minimalkurven ergeben sich dann bis auf konforme Transformationen aus dei 
Differentialgleichung yr+Dy’+3d’+1+3MNy=0. 

Heinrich Schatz (Innsbruck). 

Dibbert, H., und A. Wünsche: Topologisehe Fragen der Differentialgeometrie. LL 
Beziehungen zwischen zwei 3-Geweben. Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 14 
70—82 (1934). 

Ein 3-Gewebe der (x, y)-Ebene in bestimmter Parametrierung u;(z, y) = konsti 
‘mod. 3, erzeugt verschiedene Diagonalgewebe v; — konst. gemäß I. v; = u, — Wys 
IL. = ww +%;, II (u + 9%) — (wrı +%)=0. Als notwendige und hin 
reichende Bedingung dafür, daß zwei Gewebe nach geeigneter Parameterwahl so zu 
sammenhängen, gibt die Arbeit Schließungs- und teilweise Existenzeigenschaften vo 
der (durch Zeichnung beschriebenen) Form: Es gibt Hilfskurvenscharen (gestrichell 
derart, daß in einer Figur mit bestimmten (durch die wirklichen Koinzidenzen d« 
Zeichnung angegebenen) Koinzidenzen gewisse Punkte (durch Kreise eingerahmt) zu 
sammenfallen. Bei reinen Schnitteigenschaften fehlen die Hilfsscharen. Hier hande: 
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2 NL Zorn (Hamburg). 
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Frucht, Robert: Bestimmung der Hyperflächen mit konformer hypersphärisch« 
Abbildung. Mh. Math. Phys. 41, 27—34 (1934). 
Diese Hyperflächen Y„_, im euklidischen R, sind für n—=3 bekanntlich d! 
Kugeln und die Minimalflächen. Auch für n>3 sind natürlich die Hyperkuge} 
triviale Lösungen des Problems. Die nichttrivialen Lösungen sind aber, wie Ver 
auf sehr elegante Art beweist, nicht mehr das mehrdimensionale Analogon der Minimaı 
flächen, d. h. die Hyperflächen, bei denen die Summe der Hauptkrümmungen verschwii 
det. Vielmehr müssen für n > 3 in jedem Punkt von V„_, die Hauptkrümmungen de: 
Betrage nach einander gleich sein, und genau eine Hauptkrümmung muß entgeger 
gesetztes Vorzeichen haben wie die übrigen; genau im Fall n = 3 verschwindet all 
die Summe der Hauptkrümmungen. Verf. zeigt weiterhin, daß V,_, fürn>3 ve 
möge der genannten lokalen Bedingung gestaltlich festgelegt ist: V,_, entsteht, inde: 
man im R, eine Kettenlinie um eine in ihrer Ebene liegende Parallele zur Scheite 
tangente alle im R, möglichen o0*-2 Rotationen ausführen läßt. Cohn-Vossen. , 
Golab, St.: Sur Pordre de planeit& des espaces plong&s. Ann. Mat. pura appl., IV.. 

13, 119-125 (1934). 
Aus den Frenetschen Formeln für eine Kurve C in einem n-dimensionalen afft 
gekrümmten Raume ar 
[7 a1 
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gl. Hlavaty: Proprietä differenziali delle curve in uno spazio a connessione lineare 
nerale, Rend. Circ. mat. Palermo 53, 365-388 (1929)] folgt unmittelbar, daß ein 
liebiger Vektor ®, der in einem Kurvenpunkte P dem (p + 1)-Vektor I,..I an- 


hört und längs C parallel verschoben wird, immer in dem (p + 1)-Vektorfelde ent- 
lten bleibt. Der Verf. zeigt außerdem (mit Hilfe der oben angegebenen Formeln), 
B solch ein Vektor keinem g-Vektorfelde angehören kann, wenn g<(p-+1). — 
e Verallgemeinerung auf m-dimensionale Flächen wird angekündigt.  Hlavaty. 

Dienes, P.: On the deformation of tensor manifolds. Proc. London Math. Soc., 
.8. 87, 512—519 (1934). 

Anschließend an eigene Arbeiten (vgl. dies. Zbl. 8, 179, 180) untersucht nun der 
rf. neben der Punktdeformation auch eine n-Beindeformation. In dem deformierten 
‚ume wird dann eine Konnexion /’angegeben, bei welcher den ursprünglich parallelen 
‘ößen auch solche nach der Deformation entsprechen. „Die Variation‘, welche die 
sprüngliche Konnexion dabei erleidet, ist mittels 

AT’z, = AH; T 285,0,8° — (Rays + 2V,8%,) Sn Vns Te I57% 
eben. (£ ist der Vektor der Punktdeformation, n weist auf die n-Beindeformation 
.) Die Torsionsgröße bzw. die Krümmungsgröße wird aus dem Umstande be- 
hnet, daß die n-Beindeformation eigentlich eine Transformation des n-Beines dar- 
lit, so daß der Sachverhalt ähnlich ist wie bei der Transformation der anholonomen 


ordinaten. (Somit ist z. B. I’ ga nicht die Torsionsgröße usw.) Bedient man sich 
es gegebenen n-Beines zur üblichen Konstruktion der krümmungslosen Konnexion 
eitzenböck), so führt die oben angegebene Formel mit &=0 wieder zu einer 
immungslosen Konnexion. Hlavaty (Praha). 
Subramanian, S.: On Synge’s paper. Bull. Acad. Sci. Allahabad 3, 61—64 (1933). 
Aus der Formel für die parallele Übertragung eines kontravarianten Vektors im 
slerschen Raume wird in der üblichen Weise die Formel für solch eine Übertragung 
s kovarianten Vektors abgeleitet. Außerdem wird gezeigt, daß die vom & um- 
lte geodetische Kurve zugleich auch autoparallel ist. [Dabei ist (x, &) das „lineare 
ment“ im Sinne von Cartan: Les espaces de Finsler, Actualites scientifiques et 
ustrielles 79 (1934).] Hlavaty (Praha). 
Aneochea, G.: Kovariante Differentiation und die Riceisehen Identitäten in Finsler- 
en Räumen. Rev. mat. hisp.-amer., II.s. 8, 261—264 (1933) [Spanisch]. 


Die Operation an ist eine koyariante, wenn v* ein Vektor ist. Das gilt insbeson- 


auch in den Finslerschen Räumen für v! — x*. Aus dieser Ableitung läßt sich 
Konnexion konstruieren, derart, daß der Fundamentaltensor des Finslerschen 
mes in bezug auf sie kovariant konstant ist. — In bezug auf die jetzt genannte 
nexion und auf die — im Finslerschen Raume — übliche Konnexion (vgl. 
artan: „Les espaces de Finsler.‘“ Actualites Scientifiques et Industrielles, 79: 
oses de Geometrie II; Paris, Hermann 1934) können drei Arten von Ricci-Identitäten 
struiert werden, in dem man zweimal dieselbe oder aber eine und nachher die 
ere kovariante Ableitung anwendet. Hlavaty (Praha). 
Bortolotti, E.: Vedute generali sul caleolo di Vitali e sue estensioni. I. Atti Accad. 
. Lincei, Rend., VI.s. 19, 777—781 (1934). 

Im Vitalischen absoluten Kalkül unterscheidet man bekanntlich den ‚Spezialfall‘ 
symmetrisch ‚gebauten zusammengesetzten Indizes) von dem allgemeinen Falle 
. Vitali, Giorn. Mat. Battaglini 61, 157—202 (1923)]. Für den ersten Fall hat schon 
ali selbst (‚„„Geometria nello spazio hilbertiano“, Zanichelli, 1929) eine kovariante 
itung [allerdings für Größen mit Indizes, welche der „ganzen Klasse“ (1, ») ange- 
n]angegeben. Die kovariante Ableitung in dem allgemeinen Falle, ohne geometrische 
rpretation, wurde von M. Pastori konstruiert [vgl. dies. Zbl. 3, 324; vgl. auch 
13; 5, 310; 6, 184 und 224). Der Verf. untersucht nun die geometrischen Wege, 
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welche zur einheitlichen Behandlung beider Fälle führen können. In dem Speziall 
kann man nämlich mit Verf. die Vitalische Konnexion folgendermaßen konstruiert 
1. Jedem Punkte von X,, (im Euklidischen oder Hilbertschen Raume) ordnet man 
sukzessiven Oskulationsräume zu, womit auch die zugehörigen Normalräume bestimn 
werden. 2. Die Konnexionen werden mittels orthogonaler Projektion jedes einzelu 
Raumes auf den benachbarten Raum desselben Typus hergestellt. (Offenbar sp! 
hier diese Projektion die Rolle des Cartanschen ‚raccordement des espaces locaux$ 
Diese Konstruktion hat den Vorteil, daß auch die Konnexionen für Größen mit 

dizes, welche nicht einer ganzen Klasse angehören, konstruiert werden können. — N: 
der Definition verschiedener Oskulationsräume ist es klar, daß ihre Existenz bei (1) 
den Spezialfall maßgebend ist. Von diesem Falle kann man nun zu dem allgemeiı 
übergehen, wenn man statt Oskulationsräume andere beliebige Räume (mit einii 
einschränkenden Bedingungen) den Punkten von X,, adjungiert, und über die K 
nexionskoeffizienten eine Voraussetzung a priori macht, die schon im Spezialfalle 
selbst erfüllt ist. Die Ausarbeitung dieser Ideen wird angekündigt. (Vgl. auch v 
demselben Verf. dies. Zbl. 1, 168; 4, 415 und hauptsächlich 3, 322.) Hlavatg 


Quantentheorie. 


Polara, V.: I prineipi fondamentali della meccaniea ondulatoria di Schrödinget 
Born. Atti Accad. Peloritana Messina 35, 5—14 (1934).- 


Neumann, Jänos: Über die Grenzen der Koordinatenmessungsgenauigkeit in 
Diraeschen Theorie des Elektrons. Mat. termeszett. Ertes. 50, 366-384 u. dtsi 
Zusammenfassung 385 (1934) [Ungarisch]. 

Es wird bewiesen, daß in der Diracschen Theorie des Elektrons die Koordini 
auch dann mit beliebiger Genauigkeit meßbar ist, wenn man nur Zustände zulä 
die (im feldfreien Fall) positive Energie besitzen. Will man allerdings die Koordirı 


genauer als in; Messen, so wird das Produkt ApAg nur dann bis zu dem Wert; 
heruntergedrückt werden können, wenn in demjenigen Koordinatensystem, in demı 
Mittelwerte aller Impulskomponenten verschwinden, das Integral er i dpn k 


vergiert, wobei die Eigenfunktion im Impulsraume darstellt und p, die n-te Kom 
nente des Impulses ist. E. Teller (Kopenhagen 
Niessen, K. F.: Das Verhältnis von Dia- und Paramagnetismus eines Elektrom 
gases als Funktion der Feldstärke. Physica 1, 783—796 (1934). 
Die Energie eines Gases aus freien Elektronen mit Spin im Magnetfeld (#7) w 
für den Fall (u ist Bohrsches Magneton) u H < kT < Entartungsenergie bis zu Glied 
mit /7* berechnet. Die dia- und paramagnetische Suszeptibilität ergibt sich das 
ein Glied genauer als bei Landau und Pauli. F. Hund (Leipzig 
Guggenheimer, K.: Remarques sur la constitution des noyaux atomiques. L., 
Physique Radium, VII. s. 5, 253—256 (1934). 
Die Kerne werden nach den Anzahlen ihrer Neutronen und Protonen geordi 
Gewisse Regelmäßigkeiten der Stabilitätsgrenzen versucht der Verf. mit der 
nahme zu erklären, daß die Kernbausteine in Schalen angeordnet sind. E. Telle: 
Gamow, @.: Über den heutigen Stand (20. Mai 1934) der Theorie des B-Zertil 
Physik. Z. 35, 533542 (1934). l 
Die Versuche, die kontinuierlichen $-Spektren zu deuten, führten zu der Erkent 
nis, daß man entweder den Ennergiesatz für die ß-Zerfallsprozesse aufgeben oder & 
die Existenz eines bis jetzt nicht beobachteten leichten Teilchens, des Neutrinos, | 
nehmen muß. Gegen die erste Annahme wird angeführt, daß sie mit der heutill 
Form der Gravitationstheorie im Widerspruch steht. Es werden ferner die Stabilit# 
grenzen der Kerne auf Grundlage der Heisenbergschen Theorie diskutiert. Über-H 
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abilität gegen ß-Zerfall haben die Versuche über künstliche P-Aktivität neues Ma- 
rial geliefert. Schließlich wird die Arbeit von Fermi besprochen, in der versucht 
rd, mit Hilfe der Neutrinohypothese die Form des kontinuierlichen P-Spektrums 
ıd ihren Zusammenhang mit der Lebensdauer des betreffenden Kernes wiederzu- 
ben. E. Teller (Kopenhagen). 

® Stuart, H. A.: Molekülstruktur. Bestimmung von Molekülstrukturen mit physi- 
lischen Methoden. (Struktur u. Eigenschaften d. Materie in Einzeldarstell. Hrsg. 

M. Born, J. Franck u. H. Mark. Bd. 14.) Berlin: Julius Springer 1934. X, 389 8. 

#116. Abb. «"RM»32.—. 

Die Ergebnisse der verschiedenartigen Methoden, mit deren Hilfe man die Eigen- 
haften von Molekülen zu erforschen versucht, wurden in diesem Buche zusammen- 
tragen und einander gegenübergestellt. Das Hauptgewicht wurde dabei darauf 
legt, von den Moleküleigenschaften soviel als möglich zu erfahren. Der Verf. be- 
hreitet dabei oft den Weg, die verschiedenen Methoden auf größere Gebiete anzu- 
»nden, als es die zugrunde liegenden Annahmen a priori rechtfertigen. Erst hinterher 
rd es versucht, die Grenzen der Anwendbarkeit durch einen Vergleich der Ergeb- 
sse mit den Resultaten anderer Methoden aufzufinden. Den Hauptgegenstand bilden 
e Eigenschaften mehratomiger Moleküle im Grundzustand. Von den Methoden wer- 
n die Untersuchungen über elektrisches Moment, Polarisierbarkeit und Molekül- 
hwingungen am ausführlichsten behandelt. Das Buch ist leichtverständlich; von 
rt Theorie ist nur so viel gebracht, wie erforderlich ist, um die Fragestellung und 
» gröberen Züge der theoretischen Untersuchungen zu verstehen. Die Literatur der 
zten Jahre ist vollständig berücksichtigt. Die Fragen, in denen Meinungsverschie- 
nheiten bestehen, werden besonders hervorgehoben, doch vermeidet es der Verf., 
» Stellung zu nehmen. Auf diese Weise wird ein sehr großes Material, wenn auch 
»ht vollständig verarbeitet, so doch leicht zugänglich gemacht. Das Buch wird auf 
sere Kenntnisse über mehratomige Moleküle fördernd wirken, da in vielen der auf- 
rollten Fragen eine leichte Entscheidung möglich sein wird. E. Teller. 

_ Ochiai, Kiichirö, and Yosio Mizuno: On an application of virial theorem in the theory 
Thomas-Fermi. Proc. Phys.-Math. Soc. Jap., III. s. 16, 167—176 (1934). 

Ein zweiatomiges Molekül wird nach der Methode von Thomas-Fermi behandelt. 
ıs elektrostatische Potential ® der Kerne und der Elektronen wird in der Form 
= U(r,) + U(r,) gesucht, wo r, und r, die Abstände des Aufpunkts von den beiden 
ernen bezeichnen. Für U(r) wird ein Ansatz gemacht, welcher zwei Parameter & 
(d c enthält, die aus der Bedingung des Minimums der Gesamtenergie (in der von Lenz 
d Jensen gegebenen Form) zu bestimmen sind. Zunächst wird ce — 0 gesetzt; dann 
ıtet der Ansatz iz 2 ee (1 et En): „ 

Abstand der beiden Kerne). Da das Minimum sehr flach ist, wird zur genaueren 


stimmung von & und c der Virialsatz von Fock und Jensen herangezogen, welcher 
ich eine genauere Berechnung der mittleren kinetischen und mittleren potentiellen 
nergie gestattet. Für c = 0 wird E = 3,74. V. Fock (Leningrad). 
Stearn, Allen E., Charles H. Lindsley and Henry Eyring: Moleeular symmetry 
d the reduction of the secular equation. II. J. chem. Phys. 2, 410-416 (1934). 
Im Anschluß an frühere Untersuchungen über die Vereinfachung der Rechnung 
i Molekeln mit der Methode der (Slaterschen) Bindungseigenfunktionen im Falle 
sonderer Symmetrie des Kerngerüstes (vgl. dies. Zbl. 8, 41 u. 229) wird ein System 
3 neun einwertigen Atomen behandelt, das einen Würfel mit einem Atom im Mittel- 
nkt bildet. - "F. Hund (Leipzig). 
Kirkwood, John 6.: Theory of solutions of moleeules containing widely separated 
arges with special applieation to zwitterions. J. chem. Phys. 2, 351—361 (1934). 
Die Debye-Hückelsche Theorie starker Elektrolyte wird auf kugelförmige Ionen 
t nicht kugelsymmetrischer Ladungsverteilung ausgedehnt. Die Resultate werden 
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benutzt, um qualitative Aussagen zu gewinnen über die Löslichkeit von Aminosäures 
die in der Lösung Zwitterionen bilden. E. Teller (Kopenhagen). 1 

Mark, H.: Über das Raumbild organischer Moleküle und Molekülaggregate. (1 
Hauptvers. d. Deutsch. Bunsen-Ges. }. Angew. Physik. Chemie, Bonm a. Rh., Süzg. | 
17.—20.V, 1934.) Z. Elektrochem. 40, 413—424 (1934). | 

Vortrag über die Bestimmung von Molekülkonstanten und Moleküleigenschaft; 
mit Hilfe von physikalischen Methoden wie: Röntgenanalyse, Elektroneninterfere 5) 
Bestimmung des elektrischen Momentes und der Polarisierbarkeit, Untersuchung d 
Molekülschwingungen und der Molekülrotation. E. Teller (Kopenhagen). 

Titeica, Radu: Speetres de vibration et structure de quelques moldeules polyat 
miques. Ann. Physique, XI. s. 1, 533—621 (1934). ' 

Es wird über Messungen der Ultrarotabsorption einer Reihe von organischen Su: 
stanzen im Gaszustand im Gebiet von 1,5 bis 16,5 u berichtet. Ausgehend von speziell! 
Modellvorstellungen diskutiert Verf. die erhaltenen Spektren und versucht auch, 
die Schwingungsfrequenzen einiger Moleküle zu berechnen. Placzek. 

Szöll, Kälmän: Über die Statistik der mehratomigen Gase. Mat. termeszett. Erte 
50, 241—249 u. dtsch. Zusammenfassung 250 (1934) [Ungarisch]. 

Es wird die statistische Verteilungsformel von rotierenden mehratomigen Mo) 
külen hergeleitet, die als symmetrische Kreisel bzw. Kugelkreisel betrachtet werd! 
können, und die bekannte Tatsache gezeigt, daß die Fermische bzw. Bosesche Er 
artung in diesem Fall nicht in Frage kommt. L. Tisza (Budapest). 

Bitter, Franeis: An elementary diseussion of ferromagnetism.. Proc. Roy. Sc 


London A 145, 629—644 (1934). 
Alle theoretische Behandlung des Ferromagnetismus gründet sich auf den Weißschen ({ 
danken der „spontanen Magnetisierung‘“, die durch ein „Molekularfeld“ hervorgerufen wii 
das von den gerichteten Elementarmagneten selbst herrührt und der Magnetisierung gleid 
gerichtet und proportional ist. Die wirklichen Magnetisierungskurven ein- und vielkristallir 
Ferromagnetika werden jedoch nur verständlich mit Hilfe der weiteren und der erwähnt 
Grundvorstellung eigentlich widersprechenden Hypothese, daß nur kleine Bezirke des M 
terials einheitlich spontan magnetisiert sind und daß im entmagnetisierten Zustand von U 
zirk zu Bezirk die Magnetisierungsrichtung wechselt. Heisenberg entdeckte in den Sp: 
Austauschkräften einen möglichen Mechanismus für das Weißsche Molekularfeld; doch 
es keineswegs ausgemacht, ob diese Kräfte gerade notwendig zu der einfachen mathematisch: 
Form des Weißschen Ansatzes führen oder vielleicht zu einer etwas anderen Form. Dis 
Frage behandelt der Verf. durch genauere statistische Untersuchung eines Raumgitters w 
Elementarmagneten, in dem nur die nächsten Nachbarn miteinander in Wechselwirkwif 
stehen. In Strenge läßt sich das Problem nur für zwei physikalisch nicht existierende Fä 
lösen: die lineare Kette (sie ergibt nach Ising [Z. Physik 31, 253 (1925)] keinen typiscHif 
Ferromagnetismus) und den Fall, daß jedes Element nächster Nachbar sämtlicher übrigdf 
Elemente ist; für einen solchen „vieldimensionalen Kristall“ ergeben sich streng die gewö 
lichen Weißschen Formeln, nach denen unterhalb der „‚Curie-Temperatur‘ auch bei fehlend4 
äußeren Magnetfeld die Probe einheitlich spontan magnetisiert ist. Dieses der Erfahruff 
widersprechende Verhalten folgt nun gerade aus der physikalisch unmöglichen Voraussetzu 
der Aquidistanz aller Elemente. Für den — nicht streng zu behandelnden — dreidimensiona, 
Kristall ist die Hauptfrage, die wahrscheinlichste räumliche Verteilung der zur Mehrzz, 
entgegengesetzt gerichteten Spins zu ermitteln. Zwischen diesen bestehen Anziehungskräf 
die zu ihrer Zusammenballung führen können, ganz entsprechend der Kondensation w 
Gasmolekeln zur Flüssigkeit, ein Problem, das der strengen statistischen Behandlung eben 
schwer zugänglich ist. Sehr wahrscheinlich ergibt die strenge Lösung des Problems gerade ıj) 
Form der an Einkristallen gefundenen Magnetisierungskurven: in kleinen Feldern sehr steii 
Anstieg zu dem Sättigungswert aus der Weißschen Gleichung. Damit würde dann der ı 
magnetische Zustand im Feld 0 sich ohne die besondere Zusatzhypothese der Elementt 
bereiche ergeben. Es gelingt dem Verf., die beobachtete Abhängigkeit der Sättigungsmagne 
sierung dicht unter dem Curie-Punkt von der Zahl der nächsten Gitternachbarn (He:788 
und Ni: 12) abzuleiten. Die volle Übereinstimmung gemessener Einkristall-Magnetisierun 
kurven mit den Voraussagen der Theorie ist z. T. wahrscheinlich noch durch Unvollkommall 
heiten der Kristalle gestört. E. Vogt (Marburg, Lahn)))% 
Zener, Clarence: A theory of the electrical breakdown of solid dieleetries. Pr+ 
Roy. Soc. London A 145, 523—529 (1934). | 


Im Rahmen der quantenmechanischen Metalltheorie (Bloch u. a.) können Lei N 
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albleiter und Nichtleiter durch dasselbe Modell erfaßt werden. Zufolge des peri- 
lischen Potentialfeldes des Gitters zerfällt die Gesamtheit der, erlaubten Energie- 
veaus der sich ‚,‚frei““ bewegenden Elektronen in einzelne Bänder, die durch verbotene 
nen getrennt sind. Bei einem Nichtleiter sind die Bänder tiefster Energie ganz auf- 
füllt, während die Bänder höherer Energie für ein Idealkristall beim absoluten 
allpunkt völlig leer und auch für ein Realkristall nur schwach besetzt sind. — Das 
ötzliche Anwachsen des Stromes beim elektrischen Durchschlag im (festen) Dielek- 
kum wurde von v. Hippel [Z. Physik 67, 707; 68, 309 (1931); 75, 145 (1932)] in 
1alogie zum entsprechenden Vorgang bei den Gasen behandelt. Rosenkewitsh 
d Sinenikow [Z. Physik 73, 118 (1931)], Eisler [Z. Physik 79, 266 (1932)] 
chen hingegen für den Durchschlag eine Anregung der Elektronen im Metallgitter 
' Analogie zu der Ionisierung der Atome) durch starke elektrische Felder ver- 
twortlich. — Verf. behandelt diesen zweiten Mechanismus als ein Überspringen 
n Elektronen aus einem tieferen in ein höheres Band unter der Einwirkung des 
ktrischen Feldes für ein eindimensionales Gitter. Die Größe der Durchbruchfeld- 
irke sowie das plötzliche Zustandekommen des Durchbruchs ergeben sich in Über- 
stimmung mit der Erfahrung. Guth (Wien). 

Rijanow, S.: Zur Frage naeh der „Elektronenbewegung“ im beschränkten Kristall- 
ter. Z. Physik 89, 806-819 (1934). 

Unter den Voraussetzungen und in der Näherung der Blochschen Methode der 
handlung der einzelnen Elektronen in einem Kristallgitter werden Energien und 
genwerte von Elektronen in einem Potential berechnet, das einem in zwei Richtungen 
endlich ausgedehnten, in der dritten Richtung beschränkten Kristallgitter entspricht. 

F. Hund. (Leipzig). 

Laschkarew, W. E.: Über die Bestimmung des Ganges des inneren Potentials in 
em Kristallgitter aus den Abweichungen vom Braggschen Gesetz bei Elektronen- 
ıgung. II. TI. Z. Physik 89, 820-825 (1934). 

Anwendung einer allgemeinen Methode (vgl. dies. Zbl. 8, 144) auf Messungen 
MoS,. F. Hund (Leipzig). 

Bronstein, M.: Über die Gültigkeitsgrenzen der Formel von Klein-Nishina. Physik. 
Sowjetunion 5, 517—522 (1934). 

Auf Grund einer relativistisch invarianten Abänderung der Bedingung für die 
oretische Berechnung der Lichtstreuung an Elektronen, daß die Wellenlänge groß 
ı soll im Vergleich mit dem Elektronenradius, wird eine Abschätzung der Gültig- 
tsgrenze der quantentheoretischen Formel für die Intensität der Comptonstreuung 
sucht, wobei die nach der Diracschen Strahlungstheorie auftretenden Zwischen- 
tände wesentlich berücksichtigt werden. Als Resultat ergibt sich »v < 10 Millionen 
ktron-Volt. O. Klein (Stockholm). 

Hall, Harvey: The photoeleetrie effeet for high energy quanta. Physic. Rev., II. s. 

620—627 (1934). 

Es wird für den Photoeffekt von Lichtquanten hv > mc? an einem Elektron im 
ılombfeld eine Näherungsformel angegeben, deren Gültigkeitsbereich die großen 
rnladungen Z umfaßt. Aus ihrer Z-Abhängigkeit (Z5) folgt, daß nicht die ganze 
krepanz zwischen Schwächung von harten y-Strahlen in schweren Elementen und der 
in-Nishina-Formel auf den gewöhnlichen Photoeffekt zurückzuführen ist. E. Teller. 


Klassische Theorie der Elektrizität. 


Levi, Beppo: Dimostrazione di una formola fondamentale sulla teoria delle dimensioni 
che. Rend. Accad. Sci. Ist. Bologna, N. s. 36, 72—76 (1932). 

Es wird das sog. Il-Theorem der Theorie physikalischer Dimensionen auf rein 
ebraischem Wege bewiesen. Der Satz selbst findet sich z. B. bei Bridgman, Theorie 

physikalischen Dimensionen. Bechert (Gießen). 
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@ Macdonald, Heetor Munro: Elecetromagnetism. London: G. Bell & Sons, Lta 


1934. XL, 178 S. geb. 12/6. 
Bei der Begründung der Grundgesetze des Elektromagnetismus geht der Autor von dı 
empirischen Gesetzen von Ampöre und Faraday aus, die für den leeren Raum zwei Rell 
tionen zwischen den drei Vektorgrößen: elektrischer Verschiebungsstrom, magnetische und ele& 
trische Feldstärke liefern; eine dritte Relation liefert das Fresnelsche Gesetz über die Transve4 
salität der Lichtschwingungen, aus dem gefolgert wird, daß die Richtung der elektrischen Fell 
stärke mit der Richtung jenes Vektors übereinstimmt, dessen zeitliche Ableitung gleich des 
Verschiebungsstrom ist. Aus diesen Grundannahmen können alle Gesetzmäßigkeiten über ci 
Ausbreitung elektrischer Effekte im leeren Raume ohne weitere Zusatzannahme gefolge 
werden. Die Behandlung der elektromagnetischen Erscheinungen in materiellen Medien wii 
rein phänomenologisch durchgeführt, indem das materielle Medium durch eine kontinuierlie: 
Verteilung elektrischer und ‚„‚magnetischer‘“ Ströme ersetzt wird. Durch äußere elektrisc 
und magnetische Felder kann diese Verteilung entsprechend abgeändert werden. Als A 
wendungen der allgemeinen Methode werden die folgenden Probleme behandelt: der Durcd 
gang von Wellen durch durchsichtige Medien; die Fortpflanzung von Wellen in leitendi 
Körpern, insbesondere die Fortpflanzung elektrischer Wellen in Kabeln; die Einwirkung vr 
änderlicher elektrischer und magnetischer Felder auf leitende Kugeln und Scheiben, was a 
zu einer Theorie des Experimentes von Arago führt; eine sehr eingehende Behandlung cı 
Beugung von Wellen an Körpern verschiedener Gestalt; die Ausstrahlung von Wellen dury 
Körper verschiedener Gestalt und die Resonanz derselben auf auffallende Wellen, insbesc« 
dere im Hinblick auf die Strahlung von Antennen; schließlich ein Versuch der Behandlung «4 
elektromagnetischen Erscheinungen in bewegten Körpern auf Grund der oben erwähnten 4 
nahmen ohne Hinzuziehung der Lorentz-Einsteinschen Elektrodynamik. Das Buch zeichr: 
sich durch die Originalität seiner Anlage aus und enthält die Lösung vieler Probleme, die: 
den üblichen Lehrbüchern des Elektromagnetismus nicht behandelt zu werden pflegen. 4 
ein Mangel muß die Nichtverwendung des Vektorkalküls empfunden werden, die die Rec 
nungen sehr umständlich und die Formeln sehr schwer lesbar macht. Fürth (Prag)\ 


Bateman, H.: Sidelights on eleetromagnetie theory. Physic. Rev., II. s. 45, 71 
bis 723 (1934). 

Der Verf. hat früher [Proc. Nat. Acad. Sci. 13, 326 (1927); Physic. Rev., II. s. 4 
481 (1933)] eine mathematische Darstellung der elektromagnetischen Feldgleichung 
gegeben, bei welcher das Feld aufgebaut wird aus solchen Feldern, welche je dur 
bewegte magnetische Induktionslinien darzustellen sind. Diese früheren Betrachtung 
werden jetzt auf die Bornsche nichtlineare Verallgemeinerung der Maxwellsch 
Gleichungen ausgedehnt (vgl. dies. Zbl. 6, 259). P. Jordan (Rostock). 

Henriot, E.: Les moments d’impulsion en th&orie &leetromagnötique. Bull. Aczı 
Roy. Belg., V.s. 20, 505-511 (1934). 

Verf. setzt an Stelle der üblichen Definition der elektromagnetischen Dre 
impulsdichte m — [r[EH]]/e eine Tensordefinition, die der Bildung des Maxwe 
schen Impulstensors ähnlich ist. An zwei Beispielen wird gezeigt, daß die n« 
Definition vernünftig ist. Bechert (Gießen) 


meni elettromagnetici che si svolgono in mezzi elletricamente e magneticamente anı. 
tropl, non omogenei, e variabili. Discute poi piü particolarmente, il caso di med‘ 
magneticamente isotropi. Autoreferati 

Maggi, Gian Antonio: Soluzione del problema della riflessione e rifrazione du 


onde elettromagnetiche armoniche di forma qualsivoglia ad una superfieie piana. 1 
Lombardo, Rend., II. s. 67 199-204 (1934). z we 


Neumann, Edel-Agathe: Zur Frage der reversiblen magnetischen Zustandsänderungf 
und der magnetischen Nachwirkung. Z. Physik 89, 308—-316 (1934). | 
Strutt,M. 3. 0.: On conversion deteetors. Proc. Inst. Radio Enngr. 22,981—1008 (19 


Pauthenier, Marcel, et Marguerite Moreau-Hanot: Fitude d’un espace &lectris& e | 
tenant des particules matferielles. C. R. Acad. Sci., Paris 199, 189-190 (1934). I 
Zwischen einem zylindrischen geerdeten Leiter und einem dünnen Draht in 
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\chse des Zylinders, der an hoher negativer Spannung liegt, strömt in einem Gas 
ine große Zahl gleichförmig verteilter kleiner kugelförmiger Teilchen. Sie laden sich 
folge der Ionenemission des Drahtes auf. Gefragt ist nach der Feldänderung, welche 
ie (langsam bewegten) Teilchen erzeugen. Bei könstanter Spannung sinkt die elek- 
rische Stromstärke, wenn man in den Gasstrom zwischen den zwei Leitern Staub 
inbringt; diese Stromabnahme wird berechnet und die entsprechende Spannungs- 
rhöhung, die nötig ist, um den Strom trotz Staubzufuhr konstant zu halten. 
Bechert (Gießen). 

Cartan, Louis: Sur le döplacement, en champ €letrostatique, d’enroulements magnöto- 
leetroniques. J. Physique Radium, VII. s. 5, 257261 (1934). 

In der Physik werden häufig Messungen ausgeführt, bei denen geladene Teilchen 
er Einwirkung elektrischer und magnetischer Felder ausgesetzt sind (e/m-Bestimmung 
.a.m.). Es ist deshalb wichtig, die Bewegung solcher Teilchen unter dem Einfluß 
ieser Felder zu kennen. Der Verf. geht aus von den bekannten Verhältnissen, wie 
ie bei einem inhomogenen, axialsymmetrischen Magnetfeld auftreten, in dessen 
3ereich die geladenen Körper eine fortschreitende Trochoidenbewegung innerhalb 
weier zur Symmetrieachse des Feldes konzentrischer Kreise ausführen. Er stellt 
ann die Lösung der Bewegungsgleichungen auf für den Fall, daß dem Magnetfeld ein 
eliebig gerichtetes elektrostatisches Feld von beliebiger Größe h überlagert sei. Der 


ferf! füht O<e = Car 1 als Maß der Inhomogenität des Magnetfeldes, ferner 
Q 
Ro ir zu =) als Maß der Stärke des elektrostatischen Feldes ein und 


0 
ehandelt 1. den Fall ö = 0, Abwesenheit des elektrischen Feldes; 2. den Falle=0, 
omogenes Magnetfeld; 3. den allgemeinen Fall: <= 0, ö+0. — Zum Schluß dis- 
utiert der Verf. die Anwendbarkeit der gewonnenen Ergebnisse auf die Verhältnisse 
er Erde, wo die von der Sonne ausgehenden Korpuskularstrahlen einem elektrischen 
nd in erster Näherung axialsymmetrischen Magnetfeld ausgesetzt sind. 
@. Fanselau (Berlin). 

Taylor, Mary: The Appleton-Hartree formula and dispersion eurves for the pro- 
agation of eleetromagnetie waves through an ionized medium in the presence of an 
xternal magnetie field. Pt. II: Curves with eollisional frietion. Proc. Physic. Soc., 
‚ondon 46, 408—435 (1934). 

Vorliegende Arbeit setzt die numerische Deutung der Appleton-Hartreeschen 
)ispersionsformel für elektromagnetische Wellen in einem ionisierten Medium fort. 
lie berechneten Kurven zeigen den Einfluß der Stoßdämpfung auf den Brechungs- 
ıdex und auf die Schwächung der fortschreitenden Wellen. Sie beziehen sich auf 4 als 
Spräsentativ ausgewählte Wellenlängen: 80, 240, 400 und 1000 m für den Fall, daß 
eine Stoßdämpfung vorhanden ist. Die verschiedenen Grade der Auswirkungen von 
toßdämpfungen werden für Frequenzen von 10°, 10%, 10° Hertz in Kurven gezeigt. 
ine Tabelle faßt die Ergebnisse zusammen. (I. vgl. dies. Zbl. 6, 276.) M.J.O. Strutt. 

Wagner, Karl Willy, und Andreas Gemant: Der Frequenzgang der Durehschlags- 
pannung im Wärmegebiet. S.-B. preuß. Akad. Wiss. H. 9, 100—111 (1934). 

Auf Grund der Wärmetheorie des Durchschlags wird der Frequenzgang der Durch- 
;hlagsspannung im Wärmegebiet berechnet. Der Ausdruck für die Leitfähigkeit 
ird in der Form o = o_ + 0, geschrieben, wo x 

oraelimnlos= 1 oetgo = 09 0967 
ie Gleich- bzw. die Wechselstromkomponente bezeichnet (» — Kreisfrequenz, tgd — 
ielektrischer Verlustfaktor). o, und p, werden als unabhängig von der Temperatur T 
ngenommen; die Frequenzabhängigkeit von p, wird in der Form p, = konst. ©" an- 
‚setzt. Unter diesen Annahmen führt die Wärmetheorie des Durchschlags zu einer 
stimmten Abhängigkeit der Durchschlagstemperatur und der Durchschlagsspannung 
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von der Frequenz. Die Rechnungen werden nach zwei Methoden für Glas sowie fül 
Pertinax durchgeführt; die Resultate stimmen qualitativ mit den Messungsergebnisse: 
überein. V. Fock (Leningrad). 

Espley, D. €.: Harmonie produetion and eross modulation in thermionie valves wit, 
resistive loads. Proc. Inst. Radio Engr. 22, 781—790 (1934). 

Die Arbeitskennlinie einer Verstärkerröhre mit ohmscher Anodenbelastun! 
wird als Polynom angenähert, dessen Koeffizienten aus den Abständen der Schnitt 
punkte der Widerstandsgeraden mit einer einparametrigen Kennlinienschar für ]) 
gleich große Änderungen der Steuergitterspannung berechnet werden. Wird dies; 
nach einer zeitlichen Funktion geändert, die die Summe von endlich vielen harm 
nischen Gliedern verschiedener Frequenz ist, so können die Einzelamplituden der en 
stehenden Kombinationstöne nach einem Verfahren von Bartlett [Philos. Mag. 1 
845 (1933); 17, 628 (1934)] explizit in symbolischer Form angegeben werden. Hie 
wird der praktisch besonders wichtige Fall zweier Frequenzen |, und &, verschiedene 
Amplituden a, > a, eingehender behandelt, insbesondere der Einfluß von a, auf a 
und den Gehalt an Harmonischen von @,. Baerwald (Wembley). 


Klassische Optik. 


Picht, J., und W. Philippoff: Abbildung eines Spaltes durch eine Zylinderlinse ix 
Abhängigkeit von der Breite des abzubildenden Spaltes und der Öffnung des abbildender 
Bündels. (Anwendung der Ergebnisse auf Registriertechnik.) I. Mitt. Z. Instrumente 
kde 54, 253264 (1934). 

Wenn die Achse des Zylinders dem Spalt parallel ist, handelt es sich um eine zwei 
dimensionale Aufgabe. Die Verff. nehmen weiter an, daß die Abbildung fehlerfr 
sei oder die Öffnung so klein, daß man die Abbildung als fehlerfrei behandeln kan 
Für die Wirkung eines Punktes wird eine Formel angeführt, deren Ableitung in einer 
späteren Teile der Arbeit erfolgen soll. Der Achsenabstand des geometrischen Bild 
punktes sei y,, der eines Aufpunktes in der Bildebene yp, der halbe bildseitige Öff 
nungswinkel ; die halbe lineare Öffnung der Linse 0; man setze 


y=2n% ” % ind = Very = 2n sind, 
so ist für die Lichtbewegung im Aufpunkte 
fi) 23. % sind Zire In J 
u» = —- sn) ——_ ei d—Ho)/t 
ZIEHE, zus Mala a 
für die Intensität: ; 
AR 2 
Be zn) (2) 


Formel (2) von P. schon 1931 angegeben [s. Optische Abbildung 8. 95, Formel (33; 5) 
vgl. dies. Zbl. 1, 303/4]. — Es wird nun angenommen, daß über die Spaltbreite vo | 
y=—n bis y=-+n zu integrieren ist; die Integration wird für Selbstleuchter und: 


Nichtselbstleuchter durchgeführt, im zweiten Falle wird y,(y — Yo) <-- ange- 
nommen, worauf man den Phasenfaktor vernachlässigen kann. Es wird: z 


+n, Yprd yprdı 2 
4, sin? 6 2ER 2 h i 
ein! Yp—dHı yp—Yı 


Hier ist y = 227 sind, yp=2n#sind=py,, wo Yp=pn.— Aus der Form 


der Ausdrücke geht hervor, daß bei Wahl von n als Längeneinheit für festes Er sin O die: 


- Intensität I ? nur von dem Faktor sind, IX nur von A abhängt. — Es wird nun zu- 
nächst gezeigt, wie man die beiden Integrale durch Reihen auswerten kann. — Sodann: 
wird angegeben, wie das in 72 vorkommende Integral graphisch auszuwerten ist.. 
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ir den Fall des Selbstleuchters ist der Verlauf (die Abhängigkeit der Intensität von ?) 
bestimmen. Durch eine Anzahl von Zeichnungen wird klargemacht, wie dieser 
rlauf beispielsweise bei fester Spaltbreite 277 vom halben Öffnungswinkel 0 und 

\ Hans Boegehold (Jena). 
Zernike, F.: Beugungstheorie des Schneidenverfahrens und seiner verbesserten 
orm, der Phasenkontrastmethode. Physica 1, 689-704 (1934). 

Der Verf. macht darauf aufmerksam, daß die Foucaultsche geometrisch-optische 
heorie des Schneidenverfahrens bei geringen Abweichungen der Spiegelfläche versagt. 
- Nach der Beugungstheorie kann man ebenso vorgehen wie Abbe bei der Lehre 
n der mikroskopischen Abbildung. Der entscheidende Unterschied besteht darin, 
BB bei dem zu prüfenden Hohlspiegel keine Verschluckung, sondern nur Phasen- 


e abbildende Linse oder auch durch die Flächenfolge des Auges entstehende Bild 
erhalten, muß für alle auf der Bildfläche liegenden Aufpunkte über die Zwischen- 
he integriert werden. Z. schließt aus dem Fourierschen Integralsatz, daß auf der 
dfläche sich die Bilder so zusammensetzen, daß genau die ursprünglichen Phasen- 
eichungen entstehen; dabei sind aber die Spiegelfehler nicht zu beobachten. Dies 
d anders, wenn durch das Schneidenverfahren ein Teil der Beugungsbilder ab- 
eckt wird. — Z. stellt die entstehenden Funktionen nach Schaftheitlin durch 
ergeometrische Funktionen dar und zeigt, daß die Fehler des Spiegels ziemlich 
wiedergegeben werden, nur werden scharfe Ecken und Sprünge stark abgerundet. — 
mpfiehlt indessen noch ein anderes Verfahren, er bringt in der Zwischenfläche eine 
senkontrastscheibe an, durch die das Bild nullter Ordnung eine Phasenverschiebung 
90° erhält. (Inwieweit dies Bild vollständig und allein diese Verschiebung erhalten 
n, wird untersucht.) Diese „Phasenkontrastmethode“ hat folgende Wirkung: 
s phasenändernde Objekt wird wie ein absorbierendes abgebildet, d. h. die erhöhten 
vertieften Stellen der Spiegelfläche werden in der Bildebene als helle bzw. dunkle 
llen wiedergegeben.“ Hans Boegehold (Jena). 
Boys, S. F.: Optical rotatory power. I. A theoretical ealeulation for a moleeule 
taining only isotropie refraetive centres. Proc. Roy. Soc. London A 144, 655675 
4). 
Der Berechnung des optischen Drehungsvermögens eines Moleküls wird ein (klas- 
s) Modell zugrunde gelegt, welches im wesentlichen aus einer starren Anordnung 
rerer Partikeln (Atome) besteht, die im äußeren elektrischen Feld eine Polarisation 
iden können. Die Partikel werden als punktförmige Dipole betrachtet, deren Mo- 
te dem äußeren Feld proportional und ihm gleichgerichtet sind. Es wird an- 
mmen, daß die Substanz aus völlig unregelmäßig orientierten einzelnen Molekülen 
eht und somit isotrop ist. Unter diesen und einigen weiteren Annahmen wird das 
sche Drehungsvermögen der Substanz bestimmt. Es erweist sich, daß das Modell 
mindestens vier unsymmetrisch angeordneten Partikeln bestehen muß, damit die 
stanz optisch aktiv wird. Die Schlußformel (die zu kompliziert ist, um hier angeführt 
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zu werden) ergibt den Beitrag der 4 Partikeln zum Drehungsvermögen. Für Molekül 
die aus mehr als 4 Atomen bestehen, hat man alle Kombinationen von je & Atome 
zu nehmen und deren Beiträge zu addieren. V. Fock (Leningrad). 

Boys, $. F.: Optical rotatory power. II. The ealeulation of the rotatory power 
a moleeule containing four refractive radieals at the corners of an irregular tetrahedro 
Proc. Roy. Soc. London A 144, 675—692 (1934). 

Die im 1. Teil (s. vorstehendes Referat) abgeleitete Formel für das optisch 
Drehungsvermögen wird auf den einfachsten Fall eines optisch aktiven Moleküls a, 
gewandt. Es wird angenommen, daß jedes der 4 Partikeln (als solche werden jet 
Radikale betrachtet) einen bestimmten Wirkungs-(Abstoßungs-)Radius besitzt; dar 
wird die Form und das optische Drehungsvermögen des Moleküls durch die Eige 
schaften einzelner Radikale bestimmt. Die Untersuchung bestätigt, daß für das Va 
handensein einer optischen Aktivität die 4 Radikale, und insbesondere deren Wirkung 
radien, alle voneinander verschieden sein müssen. Für einige chemische Verbindunge 
z.B. für C,H, CHOH CH, wird das Drehungsvermögen numerisch berechnet un 
mit der Erfahrung verglichen; es ergibt sich die richtige Größenordnung. V. Fock. 

Göhöniau, Jules: Sur le tenseur de polarisation. C. R. Acad. Sci., Paris 198, 14 
bis 1478 (1934). 


Thermodynamik und klassische kinetische Theorie der Materie 


Lowan, Arnold N.: Heat conduetion in a semi-infinite radioaetive solid. Amer. 
Math. 56, 396400 (1934). 

The boundary x = 0 of a semi-infinite radio active solid is assumed to be ke 
at a variable temperature ®(t) or to radiate into a medium whose temperature var: 
like D(t). If the temperature at time t = O is f(x) the subsequent temperature excee 
B(t)(1— x/a) by a quantity expressed by means of integrals involving a certe 
function I'(x, &, t) which can be expressed as a sum of products of normalized trigor 
metrical characteristic functions and an exponential time factor. To complete t 
solution of the problem the author studies the behavior as a > © of the functi 
T(x, &,t) and a related function @(x, t), a being the thickness of the slab to which t 
characteristic functions belong. The solution for the case of radiation reduces ir 
simple case to the result already obtained by Carslaw. H. Bateman 

Herzog, R. O., und H. Kudar: Zur kinetischen Theorie der inneren Reibung v 
Flüssigkeiten. Physik. Z. 35, 437—445 (1934). 

Die Verff.haben [Z. Physik. 83, 28 (1933)] durch hydrodynamische Betra« 
tungen der Rotationsbewegungen der Moleküle den von Jäger erhaltenen Wert < 
Konstante C in der Batschinskischen Beziehung 7 (vd — ®) = (zwischen der Viskositä 
und dem spezifischen Volumen v der Flüssigkeiten verallgemeinert. Ihre Forn 


lautet: 
SRT,.\ 2 r 
Gel) ig) 


Hier bedeutet: T,die absolute Schmelztemperatur, M Molekulargewicht, M = zT N 


r Molekularradius, ö der „Hebelarm‘‘ des Moleküls, der durch seine Struktur | 
stimmt wird. — In dem vorliegenden Aufsatz wird ein Vergleich der nach die 
Formel berechneten und empirischen Werte (für mehrere Verbindungen versch 
dener Struktur) angegeben. Durch Annahme von vernünftigen ö-Werten können di 
Werte miteinander in Einklang gebracht werden. M. Leontowitsch (Moskau) 

Hittrich, J.: Beiträge zur Theorie des Wienschen Verschiebungsgesetzes. M 
termöszett. Ertes 50, 350—364 (1934). 

Es wird ein statistischer Beweis des Verschiebungsgesetzes gegeben, in welch 
die Berechtigung der Mittelwertsrechnungen mit Hilfe eines Wahrscheinlichke 
problems von Poisson nachgewiesen wird. Das monochromatische Stefan-Bo 
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annsche Gesetz wird nicht als gegeben vorausgesetzt, sondern es wird mit dem 

erschiebungsgesetz parallel — beide voneinander unabhängig — gewonnen. Die 

läche, welche die Strahlung einschließt, muß nicht auf Würfel-, Zylinder- oder 

ugelgestalt spezialisiert werden, sie kann von beliebiger Form sein. Autoreferat. 

Beer V.: Über innere Thermodynamik. Acta Physica Polon. 2, 425—438 
. & 


Die Arbeit behandelt einen ‚‚inneren Energieeffekt“ d T-dO (© = spezifische 
Tas ” z y 
Yärme), der neben dem Wärmeinhalt f C-dT beim Erwärmen eines Körpers zu 
ö 


erücksichtigen sei. Diese Energieart wird in verschiedene thermodynamische Glei- 
hungen, insbesondere mit dem Nernstschen Theorem in Zusammenhang stehende, 
ngeführt. H. Ulich (Rostock). 

Hausen, H.: Über die Begründung des zweiten Hauptsatzes der Thermodynamik 
urch Kreisprozesse. Physik. Z. 35, 517—524 (1934). 

Caratheodorys Ableitung des zweiten Hauptsatzes [Math. Ann. 67, 355 (1909); 
erl. Ber. 1925, 39; s. a. M. Born, Physik. Z. 22, 218, 249, 282 (1921)] brachte gegen 
ie früheren Ableitungen eine mathematische Präzisierung u. a. dadurch, daß die Be- 
ıtzung von Kreisprozeßbetrachtungen gänzlich vermieden wurde. Demgegenüber weist 
erf. darauf hin, daß bei jeder Ableitung, die von der Erfahrungsgrundlage ausgeht, 
ie Kreisprozesse ihre grundlegende Bedeutung behalten, und daß es auch nicht 
ıs mathematischen Gründen notwendig erscheint, sie ganz auszuschalten. Er be- 
'hreibt, um dies zu zeigen, einen umkehrbar adiabatischen Kreisprozeß, der die Grund- 
danken des Carnotschen Kreisprozesses enthält, von allen entbehrlichen Voraus- 
tzungen aber ebenso frei ist wie die Ableitung von Carath&odory. Durch die 
fortige Anwendung dieses Kreisprozesses auf beliebig viele Körper ergibt sich eine 
erhältnismäßig kurze und übersichtliche Ableitung der Entropiedefinition. Bei der 
uswertung des Kreisprozesses wird von dem Erfahrungssatz, daß ein Perpetuum 
jobile zweiter Art unmöglich ist, Gebrauch gemacht. Es folgt hieraus auf dem von 
arath&odory angegebenem Wege die Existenz eines universellen integrierenden 
enners für die Gleichung dQ, = du + pdv (dQ, = die bei einer unendlich kleinen 
mkehrbaren Änderung zugeführte Wärmemenge). In einem Schlußabschnitt zeigt 
erf., daß sich auch das Prinzıp von der Vermehrung der Entropie mit Hilfe eines 
reisprozesses in besonders kurzer und klarer ‚Weise ableiten läßt. H. Ulich. 

Ornstein, L. S.: Zur Sehwarmtheorie der flüssigen Kristalle. Akad. Wetensch. 
‚msterdam, Proc. 37, 318—322 (1934). 

A.van Wijk hat in seiner Utrechter Dissertation 1929 gefunden, daß in der 
üssig-kristallinen Phase von p-Azoxyanisol der Quotient (&} — &)/(Mı — Us) tem- 
eraturunabhängig ist (e, und &, = Hauptdielektrizitätskonstanten, u, und u, = 
fauptpermeabilitäten). Der Verf. der vorliegenden Arbeit versucht hierfür eine theo- 
tische Erklärung zu geben. Entsprechend seiner „Schwarmtheorie“ nimmt er an, 
ie flüssigen Kristalle bestehen aus gestreckten, zylinderförmigen Molekülen mit der 
ektrischen Polarisierbarkeit 1/&, parallel zur Hauptachse, 1/&, senkrecht dazu. 
erner existiere eine Wahrscheinlichkeitsfunktion g(z, 9)d2 dafür, daß die Haupt- 
ahsen zweier Moleküle im Abstand z miteinander einen Winkel p einschließen. Man 
ıuß fordern, daß für kleine Werte von 2 g(2,@) nur für sehr kleine Winkel p von 
ul abweicht, während es für große z unabhängig von @ den Wert 1/4 annimmt. 
ine einfache Rechnung ergibt mit diesen Annahmen 
| & — &—= No (1), — 1/8) - [dv [(cos?p — 3 sin?p) gl, 9) d2 
ah Integrationsvolumen, N = Anzahl von Molekülen darin, d2 Raumwinkel- 
'ement.) Die einzige Temperaturabhängigkeit in diesem Ausdruck steckt in der Wahr- 
;heinlichkeitsfunktion 9(2,@). Für die magnetischen Permeabilitäten ergibt sich 
n ganz analoger Ausdruck, in dem 1/x, und 1/&, durch die entsprechenden magne- 
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tischen Polarisierbarkeiten ersetzt sind. Das temperaturabhängige Integral ist abe 


in beiden Ausdrücken das gleiche und fällt bei der Division (& — &2)/(4ı — Az) heraus 
C. Hermann. (Stuttgart). 


Justi, E., und M. v. Laue: Neuartige Phasenumwandlungen bei einheitlichen Stoffen 


8.-B. preuß. Akad. Wiss. H. 17, 237—249 (1934). | 
Den gewöhnlichen Phasengleichgewichten in Einstoffsystemen, bei denen sich d 


, A oO 
Phasen in ihrer Entropie (- 37° O=-U+pV — TS) und ihrem Volum | 


unterscheiden, hat Ehrenfest (vgl. dies. Zbl. 6, 280) Gleichgewichte „zweite 


; o® 08 : : 
Art‘“ gegenübergestellt, bei denen auch Er und Er der beiden Phasen im Un 


wandlungspunkt gleich sind. Die Flächen, welche ®, und ®, (das Potential de 
1. und der 2. Phase) als Funktionen von p und T darstellen, sollen sich. also nie 
schneiden, sondern längs einer Kurve berühren. Verff. weisen nun darauf hiı 
daß dann die Phase, deren ®-Fläche beiderseits der Berührungskurve unter de 
anderen liegt, durchweg die stabile sein würde, so daß sich ein solches Gleichgewicht de 


Beobachtung entziehen müßte. Beobachtbar wären dagegen Gleichgewichte „dritte 
3 28 BD Bd. » ; ! + A 
Art‘, bei denen auch or öTöp und dp im Phasengleichgewicht identisch ie | 
falls ®, auf der einen Seite der Gleichgewichtskurven höher, auf der anderen Seit 
tiefer liegt als ®,. Beide Flächen berühren und durchkreuzen sich dann gleichzeitiä 
Während bei Phasenübergängen 1. Art eine „unendlich große spezifische Wärme 
(Übergangswärme) auftritt, sind die der 3. Art nur durch eine Erhöhung der spez4 
fischen Wärmen gekennzeichnet; entsprechend tritt hier an die Stelle einer endliche 
Volumdifferenz nur eine erhöhte Kompressibilität. Die für die Gleichgewichtskurvj 
geltende Gleichung (Korrelat der Clausius-Clapeyronschen Gleichung) wird abgeleite 
und gezeigt, daß sie mit den Beobachtungen verschiedener Autoren übereinstimmf 
Sodann wird dargelegt, daß bei Gleichgewichten 3. Art im Falle der Unterkühlurif 
oder Überhitzung die Wärmetönung des Übergangs nicht ausreicht, um die Gleicl 
gewichtstemperatur wiederherzustellen. Es folgen als Beispiel Abkühlungs- um 
Erhitzungskurven von Sauerstoff, der bei 44° einen Umwandlungspunkt 3. Art besitz 
H. Ulich (Rostock). 

Förster, Th., und K. H. Geib: Die theoretische Behandlung ehemischer Reaktionet 
in strömenden Systemen. Ann. Physik, V.F. 20, 250—260 (1934). 

Velocities of reaction may be determined by allowing a mixture of the gases or liquids 
and B, which do not react at room temperature, to flow through a tube into a larger vessch 
In this vessel a sufficiently high temperature is maintained to permit the reaction A+ B= Ü 
to take place. The mixture passes out of the larger vessel into a tube at room temperatuıll 
and the reaction stops. The constant k for the velocity of the reaction may be calculated aıff 
proximately from the equation ce = c, e”*! connecting the initial and final concentrations ' 
the reacting component B and the time t required for a molecule to pass through the vess# 
in which the reaction takes place. It is assumed that the reaction is of the first order and tha 
&a large excess of the material A is present. This equation also assumes that the time of passasjf 
of a molecule through the vessel is controlled solely by the velocity of flow and the effects . 
diffusion are thus neglected. If, on the other hand, the velocity of flow is small and diffusicı 
plays the principal role in determining the passage of a molecule through the vessel the fo 
going equation is to be replaced by c—=c,/(1 + kt). The present paper is concerned wit 
cases intermediate between these two extremes. It aims to take into account the effects «# 
both velocity of flow and diffusion. For one dimensional flow the differential equation for tl 
density of distribution of particles of the component B is do/öt = Dö2 0/0 — vOo/d:llı 
where D is the diffusion coefficient of B in the existing mixture of A, B, and C and v is til 
velocity of flow. The ends of the vessel in which the reaction takes place are in the plan: 
© = +.a/2. (The interval — a/2 <x<a/2 is at times replaced in the discussion by the ii 
terval O< x <a, apparently through an oversight.) More specifically o(x, t) denotes tIl% 
relative density of distribution of the totality of molecules of B that at time i = 0 were enteri 
the vessel at © — —a/2. The initial conditions on oare: 


e=0, -al<ax<sal, t=0 
e=8X0, = -—aj/2, 20% 
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a/2 
rther fe; 0)d&x=1. The boundary conditions are do/dx — ve/’D=0, x = -a/2 
—a/2 
1 dolöx=0, x =a/2. The differential equation for go is reduced to the usual equation 
‚diffusion by a suitable change in the dependent variable and the boundary conditions are 
respondingly modified. The solution, obtained by familiar methods, appears as an infinite 
ies whose terms are of the form sin p,x/a or cos p,„x/a multiplied by an exponential function 
{. The quantities p, are roots of transcendental equations analogous to that which arises, 
‚example, in the problem of the cooling of a sphere in air. The expression for the final concen- 
oo 


tion is obtained from the equation ce — cv [ 0 5 5 ) e-*'dt, This leads to an infinite series 


ose sum is obtained in closed form by using a theorem concerning residues in the theory 
functions of a complex variable. For the two extreme cases D — 0 and D = oo the formula 
 c/c, reduces to those given above. H. W. March (Madison, Wisc.). 

Montagne, Pierre: Caleul numörique des &quilibres chimiques en phase homogene. 
plication ä P&tude thöorique des combustions. J. Ecole polytechn., II. s. cahier 31, 
>— 236 (1933); cahier 32, 1—172 (1934). 

Nur in den einfachsten Fällen ist die Berechnung chemischer Gleichgewichtskonzentra- 
nen auf Grund des Massenwirkungsgesetzes leicht ausführbar, während in komplizierteren 
len Schwierigkeiten auftreten, die im allgemeinen durch Methoden der sukzessiven Approxi- 
tion überwunden werden. Verf. empfiehlt hierbei die Anwendung graphischer Darstellungen, 
er ausführlich ableitet und an zahlreichen Beispielen erläutert. Im ersten Teil der Arbeit 
rden die verschiedenen Formen des Massenwirkungsgesetzes und die Prinzipien der Kon- 
itrationsberechnung homogener Gleichgewichtssysteme besprochen. Der zweite Teil 
ıandelt die Gleichgewichte 1., 2., und 3. Ordnung (das sind solche zwischen 2, 3 oder 4 Stoff- 
en) analytisch und graphisch, wobei aber noch vorausgesetzt wird, daß in dem jeweils zu 
rachtenden System nur ein Gleichgewicht vorliegt. Die Zusammensetzung eines Systems 
Ordnung wird dargestellt durch einen Punkt in einem gleichseitigen Dreieck, der Reaktions- 
) durch einen „charakteristischen Punkt‘ außerhalb desselben, dessen Lage allein durch 

Koeffizienten der Reaktionsgleichung bestimmt ist. Die Spur der in einem vorgegebenen 

misch ablaufenden Reaktion ist, als Ausdruck des Gesetzes der Konstanz der Masse, eine 
:ch den charakteristischen Punkt laufende Gerade. Für diese Geraden wird der Name 
okrase‘ (von xoäoıs — Gemisch) eingeführt. Die Konstruktion der Diagramme mit den 
:ch die Ausgangszusammensetzung festgelegten Isokrasen und den durch die Gleichgewichts- 
ıstante festgelegten Kurven wird ausführlich besprochen. Für Gleichgewichte 3. Ordnung 
in speziellen Fällen eine Diagrammdarstellung mittels Quadraten möglich. Die angegebenen 
thoden gestatten, vom mathematischen Standpunkt gesehen, die augenblickliche ‚Auf- 
ıng von Gleichungssystemen mit 3 oder 4 Unbekannten, wo 2 oder 3 Gleichungen linear 
l die letzte höherer Ordnung ist. Die Auflösung besteht in der Ablesung der Koordinaten 
es Punktes, der durch den Schnittpunkt einer Kurve und einer Geraden bestimmt ist. 
r dritte Teil der Arbeit zeigt, wie diese graphischen Methoden anzuwenden sind in den 
figen Fällen der Überlagerung mehrerer Gleichgewichte. Sodann folgen zahlreiche An- 
ıdungen mit Zusammenstellung des Zahlenmaterials für 49 Gasreaktionen. Sehr aus- 
rlich wird die Verbrennung von Gasmischungen behandelt mit dem Ziel, die Gleichgewichts- 
ammensetzungen und Höchsttemperaturen der betreffenden Verbrennungen zu berechnen. 
; Resultate sind in vielen Tabellen und Diagrammen niedergelegt. Mehrere Nomogramme 
d der Arbeit beigegeben. H. Ulich (Rostock). 


Geophysik, Meteorologie, Geodäsie. 


Milankoviteh, M.: Der Mechanismus der Polverlagerungen und die daraus sich er- 
jenden Polbahnkurven. Gerlands Beitr. Geophys. 42, 70—97 (1934). 

Nachdem vom Verf. im Bull. Acad. Sci. Math. et Nat., Belgrade 1, 75—83 (1933); 
3. Zbl. 8, 428, dargelegt worden ist, daß sich die Sialdecke der Erde zufolge ihrer 
ttatischen Lagerung gegen den Erdkern verschieben müsse, so daß die Drehpole 
tiv zur Sialdecke eine säkulare Verschiebung erfahren, zeigt Milankovitch in 
veiterung und Fortführung seiner früheren Untersuchungen [Publ. Math. Univ. 
grade 2, 166—188 (1933); dies. Zbl. 8, 335], daß die Polverlagerung längs der Vektor- 
e des Gradienten aus den Trägheitsmomenten der Sialdecke auch mit Hilfe der be- 
nten Polfluchtkraft von Eötvös erklärt werden könne. Unter ausführlicher Be- 
intgabe der Rechengrundlagen, die durch den Gegensatz zwischen den Festländern 
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und Weltmeeren gegeben werden, wird das bekannte Ergebnis des Verf. über die Baht 
kurve der säkularen Wanderung des Nordpoles mitgeteilt, die in der Hauptsache dar? 
besteht, daß sich dieser Pol im Paläozoikum von einem Ort mitten im Großen Oze 
(ca. 20° n. Br., 168° westl. v. Gr.) ausgehend und zunächst gegen Osten wenden 
und sodann nach Norden umbiegend nach Überquerung Alaskas und des Nördliche 
Eismeeres in seinen gegenwärtigen Ort verlagert hat. Hopfner (Wien). 

Huber, A.: Eine Methode zur Bestimmung der Wärme- und Temperaturleitfähigke? 
Mh. Math. Phys. 41, 35—42 (1934). ; 

Nach einer Methode von Wilhelm Schmidt sollen Wärme- und Temperat 
leitfähigkeit des Bodens durch Beobachtung der Temperatur einer geheizten Quec! 
silberkugel bestimmt werden, die im Boden versenkt ist. Die mathematischen Grun 
lagen dieser Methode werden entwickelt. Die Wärmeleitungsgleichung wird gelöst ft 
zwei Fälle: punktförmige Wärmequelle am Ende eines linearen, einseitig begrenzte 
Leiters; kugelförmige Wärmequelle im dreidimensionalen unbegrenzten Leiter. E] 
perimentelle Einzelheiten, Fehlerquellen und numerische Auswertung sollen spä 
besprochen werden. J. Bartels (z. Z. Washington).. 

Barbier, D.: La r£partition de Pozone atmospherique en fonction de Paltitu 
J. Physique Radium, VII. s. 5, 243—252 (1934). 

Zur Untersuchung der Ozonverteilung in größeren Höhen der Atmosphäre dien 
zwei Methoden, diejenige von Fabry und Buisson [vgl. z. B. Mem. Sci. physiques 
(1930)] und diejenige von Cabannes und Dufay [J. Physique 8, 125 (1927 
Die Methode von Fabry und Buisson führt auf die Fredholmsche Gleichung ers 
Art (vgl. D. Barbier, dies Zbl. 8, 430) 


ro(r)dr 
29) ke — Resin?p 
R 
Nimmt man an, daß das gesamte Ozon sich in einer dünnen Schicht im Abstande : 
vom Erdmittelpunkt befindet, so vereinfacht sich diese Gleichung zu 
eD 
a rm 

wobei & die gesamte auf einer Lotlinie befindliche Ozonmenge ist. Zur Lösung € 
ersten Gleichung kann die Tatsache benutzt werden, daß N(@) praktisch nicht erhe 
lich von dem vereinfachten Ausdruck abweichen wird. Dann läßt sich N(p) mit Hi. 
einer Charlierschen Reihe vom Typus A entwickeln. Im allgemeinen kann man 
die gesamte Ozonmenge und ihre mittlere Höhe, d.h. die Höhe der fiktiven Schiel: 
bestimmen und ausnahmsweise vielleicht noch die Art der Abweichung von dies 
Verteilung. Die am Erdboden gewonnenen Meßresultate lassen in Verbindung r 
einer derartigen Rechnung auf eine dissymmetrische Verteilung schließen. Weri 
wird ein Weg gewiesen, um die andere Gleichung zu lösen, auf die die Methode v; 
Cabannes und Dufay führt. Es zeigt sich, daß die Diffusion durch die Atmosph& 
in sehr großen Höhen eine überwiegende Rolle für große Zenitabstände der So 
spielt. Die Messungen können auf diesem Wege durch die Annahme einer dünnen Schic 
in ungefähr 40—50 km Höhe gedeutet werden. Natürlich wäre es sehr wichtig, 
Ozongehalt an einigen Stellen der Atmosphäre unmittelbar zu bestimmen. Zusamme 
fassend wird bemerkt, daß das einzige Mittel, die Ozonverteilung genau genug zu | 
kommen, darin besteht, die Methode von Fabry und Buisson zu verbinden mit « 
experimentellen Bestimmung des Ozongehaltes in verschiedenen Höhen bis zu e 
15 km. J. N. Hummel (Göttingen)) 

Raethjen, P.: Die Aufgleitfront, ihr Gleichgewicht und ihre Umlagerung. I. Glei« 
gewichtstheorie. Meteorol. Z. 51, 161—172 (1934). 

Im Anschluß an Helmholtz’ Untersuchungen des Gleichgewichtes rotieren« 
Luftringe und an Margules’ Arbeiten über die Neigung von Grenzflächen untersua 


287 


Verf. die Gleichgewichtsverhältnisse an einer Aufgleitfront. Besondere Beachtung 
ird der Mischluft geschenkt, die durch Vermischung der beiden Luftmassen an der 
tenzfläche entsteht. Im Falle geradliniger Fronten ist die Neigung der beiden Grenz- 
lächen der Mischluft mit den ursprünglichen Luftmassen gleich der Neigung der 
srenzfläche der beiden ursprünglichen Luftmassen vor der Mischung. Bei gekrümmter 
'ront dagegen klaffen die beiden Grenzflächen der Mischluft nach oben auseinander, 
venn der Krümmungsradius der Front ins Kaltluftgebiet fällt, wenn er ins Warmluft- 
* fällt, laufen sie zusammen. Der Betrag des Winkels zwischen den beiden Grenz- 
ächen kann bei starker Krümmung recht erheblich werden. B. Haurwitz. 
Raethjen, P.: Die Aufgleitfront, ihr Gleiehgewieht und ihre Umlagerung. I. Tl. 
Jmlagerungstheorie. Meteorol. Z. öl, 212—225 (1934). 

Stoßen zwei in sich einheitliche Luftmassen 1 und 2 zusammen, so bildet sich eine 
Tischluftzone 3. Haben die Grenzflächen zwischen 1 mit 3 und 2 mit 3 nicht die Gleich- 
ewichtslage, so gleitet die Mischluft so lange auf bzw. ab, bis Gleichgewicht hergestellt 
st. Zunächst wird Gleichgewicht ohne Kondensation behandelt. In jeder der beiden 
tsprünglichen Luftmassen sei die Beziehung zwischen Druck und Temperatur durch 
ine Polytrope gegeben. Dann läßt sich eine bestimmte Polytropentemperatur der 
Iischluft 3 angeben, bei der die Grenzflächen (1, 3) und (2, 3) parallel sein würden, 
9 daß Gleichgewicht herrscht. Dieses Gleichgewicht ist stabil, wenn die Polytropen- 
mperatur der Mischluft beim Aufgleiten abnimmt, beim Abgleiten zunimmt, labıl, 
enn sie beim Aufgleiten zunimmt, beim Abgleiten abnimmt. Dieses Ergebnis läßt 
ch durch Einführung einer „virtuellen“ Polytropentemperatur direkt auf Wolkenluft 
bertragen. Weiter wird gezeigt, daß eine schon existierende Front durch feucht- 
biles Aufsteigen verstärkt wird. Die Feuchtlabilität stellt einen sehr wichtigen Faktor 
ı der Frontogenese dar (vgl. dies. Zbl. 8, 238). B. Haurwitz (Cambridge, Mass.). 

Nomitsu, Takaharu: On the development of the slope eurrent and the barometrie 
ırrent in the ocean. I. The ease of no bottom-eurrent. Mem. Coll. Sei. Kyoto A 16, 
)3—214 (1933). 

In Ergänzung Ekmanscher Arbeiten, in denen ein stationärer Gradientstrom 
lope current) untersucht war, behandelt Verf. die zeitliche Entwicklung eines solchen 
'romes in einem unendlich ausgedehnten Ozean gleichmäßiger Tiefe und Dichte, 
enn der Strom sich entwickelt, nachdem ein räumlich und zeitlich konstantes Gefälle 
T Meeresoberfläche hergestellt ist. Als Randbedingung am Meeresboden wird Null- 
erden der Geschwindigkeit angenommen. Die Zeit bis zur Erreichung des stationären 
ıstandes ist im wesentlichen die gleiche wie für einen Triftstrom. Die Oszillations- 
riode um den stationären Zustand ist 12 Pendelstunden. Die Lösung für zeitlich 
ränderliches Gefälle der Meeresoberfläche wird ebenfalls angegeben. Auf einen 
rom, der lediglich durch ein Luftdruckgefälle erzeugt wird (barometric current), 
ssen sich die gewonnenen Formeln ohne weiteres übertragen. Verf. setzt ausein- 
der, daß in einem räumlich weit ausgedehnten Ozean ein derartiger Strom lange 
halten bleiben kann, während in küstennahen Gegenden eine in wenigen Stunden 
tstehende Neigung der Meeresoberfläche die Wasserbewegung zum Stillstand bringt. 

B. Haurwitz (Cambridge, Mass.)., 
 Moisseiev, N.: Determination of the figure of geoid of the non-regularized earth. 
ıss. astron. J. 10, 421—429 u. engl. Zusammenfassung 429 (1933) [Russisch]. 

Es wird eine Formel zur Bestimmung der Figur des Geoids aus Schweremessungen 
geleitet, welche analog derjenigen von Stokes ist, jedoch keine Verlagerung der 
Beren Massen benötigt. Es sei //s das Gravitationspotential der innerhalb einer 
härischen Niveaufläche vom Halbmesser Ry gelagerten Massen, //, das Potential 
r äußeren störenden Massen. Es werden Formeln abgeleitet, welche //, sowie die 
formation der sphärischen Niveaufläche durch die von den äußeren Massen verur- 
;hte Schwerestörung ausdrücken. Weiter wird angenommen, daß auch innerhalb 
r sphärischen Fläche störende Massen vom Potential //; vorhanden sind. Es wird 
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IT, und die entsprechende Niveauflächendeformation durch die betreffende Schwers 
störung bestimmt. Das Potential der unregularisierten Erde wird gleich I. + I, +7 
angenommen. Die auftretenden Schwerestörungen werden als ‚rein‘ bezeichne‘ 
d. h. der gestörte (beobachtete) und normale (dem Potential Ils entsprechend« 
Schwerewert werden in demselben Punkt der Sphäre & verglichen. Weiter werde: 
statt der reinen „‚gemischte‘‘ Anomalien eingeführt, welche der Differenz zwischen de 
beobachteten Schwerkraft auf der gestörten Niveaufläche und der normalen Schwer 
kraft auf der Sphäre 2’ gleichen. Die gemischten Anomalien werden für die Reduktio 
von Prey sowie auch für diejenige von Bouguer gebildet. — Nun wird die Integra, 
gleichung abgeleitet, welche die Entfernung £ zwischen der Niveaufläche 
JIs + I, + I]; = konst. 
und der Referenzsphäre 3, längs dem Radius der Letzten gemessen, durch die Preysch 
Schwereanomalie ergibt. Zuletzt wird gezeigt, wie die Einführung einer Rotation m! 
konstanter Winkelgeschwindigkeit ® die erhaltene Integralgleichung ändert, D 
Änderung ist von der Größenordnung w?Z und kann vernachlässigt werden. 
A. Michailov (Moskau). 

Moisseiev, N.: On the reduetion of gravity to the surface of geoid. Russ. astron. . 
10, 430—432 u. engl. Zusammenfassung 432 (1933) [Russisch]. 

Für diejenigen potentialtheoretischen Methoden der Bestimmung der Figur de 
Geoids, welche keiner Verlagerung der äußeren Massen bedürfen, muß die beobachtet 
Schwerebeschleunigung auf die Geoidoberfläche mittels der Reduktion von Prey 
Poincar& reduziert werden. — Es sei 7 ein Teil des Raumes begrenzt von: 1. Der 
Element do der Geoidoberfläche, 2. der Kraftröhre des Gravitationspotentials Z 
3. dem Element d27, der durch den Punkt P gehenden physischen Erdoberfläch» 
Die Anwendung der Greenschen Formel ergibt 


IErao= [[[A.10a:. 


Das Oberflächenintegral links gleicht gdo — gpdop, wo dop der Flächeninhalt d\ 
normalen Schnittes der erwähnten Kraftröhre im Punkte P ist. Der rechte Teil läl 
sich mit Hilfe der Poissonschen Gleichung ausdrücken. Bei konstanter Dichte y 


und Vernachlässigung von Größen von der Ordnung z (h Höhe über dem Geoi: 
5 5 2h 
R Erdradius) wird g— 9gp=g Er 4rrk? us (1 + 2): Das erste Glied rechts i: 


die Reduktion in freier Luft, das zweite, in welchem = vernachlässigt werden kanı 
die Reduktion von Prey. A. Michailov (Moskau). 


© Scheifers, Georg: Wie findet und zeichnet man Gradnetze von Land- und Sterr 
karten? (Math.-Phys. Bibl. Reihe 1. Hrsg. v. W. Lietzmann u. A. Witting. H. 85/86 
Leipzig u. Berlin: B. G. Teubner 1934. 98 $., 12 Taf. u. 27 Abb. RM. 2.40. 

Verf. gibt eine lediglich auf Schulmathematik gegründete Darstellung über die En 
stehung der Gradnetze in den Atlanten. Das Besondere des Buches besteht darin, daß 
Landkartenentwürfe vollständig durchgeführt werden; denn es wird nicht nur erläutert, w 
man sie findet, sondern auch, wie man sie Schritt für Schritt selbst zeichnen kann. Die Gra: 
netze werden zum Teil anders als üblich abgeleitet. Der Zusammenhang zwischen den ei 
zelnen Entwürfen wird durch geschichtliche Bemerkungen sehr übersichtlich wiedergegebe 
Zahlreiche vom Verf. eigenhändig gezeichnete Abbildungen tragen sehr zum leichten Ve 
ständnis der Darstellung bei. Schmehl (Potsdam). 

Schulze, Fr.: Berechnung der Hauptachsen der mittleren Fehlerellipse beim Eii 
schneiden mittels der mittleren Koordinatenfehler m, und my. Allg. Vermessgs-NacH 
46, 503—506 (1934). 


‚Hristow, WI. K.: Noch weitere Bemerkungen zu Krügers Koordinaten-Transfo: 
mationen. Z. Vermessgswes. 63, 402—407 (1934). | 


